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                                                                                       „ Mulţi oameni de valoare nu se pot arăta    
                                                                     aşa cum sunt  din cauză că stăpânesc cei răi ’’.                               
 
                                                                                                                               Euripide 
                           
 

                                       1.    Istoria  Matematicii 
 
 

MIHAIL MANOILESCU 
O personalitate de excepţie - premiant la matematică 

 (1891-1950) 
 

                                                                                                      de prof. Neculai Stanciu, Buzău 
  

        „Dintre toate păcatele pe care omul politic poate să le facă, cel mai josnic este acela de 
a sacrifica interesele statului pentru acelea ale partidului. (...). Se întîmplă adesea ca spiritul 
de partid să fie mai tare decît patriotismul.“ (p. 197) 
S-a născut la Tecuci la 21 decembrie 1891. A strălucit, deopotrivă, ca elev, student, 
profesor, inginer, economist, orator, sociolog, publicist, istoric, eseist, industriaş şi 
politician. A dispărut, absurd şi nedrept fiind o victimă a unei istorii potrivnice care l-a 
împiedecat să se realizeze pe deplin. Ca elev a fost premiant al Concursului Gazetei 

Matematice în anii 1907, 1908 şi 1910. La banchetul din anul 1910, unde au participat elevi şi profesori, 
Mihail Manoilescu a recitat, aclamat de asistenţă, un poem lung de 124 de versuri, “Realism şi poesie”, care  
a fost publicat în suplimentul cu recreaţiuni nr. 9 din mai 1910 al Gazetei Matematice. În acest poem sunt 
exprimate sentimente  cu ajutorul noţiunilor matematice: 
“......................................................................................... 
Calculând cu logaritmi unghiul sufletului tău, 
L-am găsit destul de mare ca să-ncap în el şi eu, 
Nu cer prea mult de la tine, nu am nici un gând demonic, 
Numai ca doi buni prieteni să fim în raport armonic.  
...........................................................................................“ 
        Mihail Manoilescu, a intrat primul la Şcoala de Şosele şi Poduri în 1910 şi a terminat ca şef de 
promoţie în 1915. În 1928 a elaborat în limba franceză(ştia la perfecţie franceza, italiana şi germana) 
volumul “La théorie du protectionnisme et de l’echange international”, aparut în august 1929 la Editura 
Giard din Paris. Aceasta este opera lui capitală, despre care Costin Murgescu a scris: La aproape şase 
decenii, lucrarea lui fundamentală şi-a croit drum în întreaga lume, ea constituie prima străpungere 
românească în gândirea economică universală şi a intrat definitiv în istoria doctrinelor economice moderne, 
fiind citată în studii de specialitate, cursuri universitare, tratate şi enciclopedii, dar nu a văzut până în 1986 
lumina tiparului în limba română. La 9 iunie 2000, a avut loc o întâlnire la sediul AGIR între reprezentanţii 
corpului diplomatic, ai ţărilor din America Latină şi mari personalităţi ale ingineriei româneşti. Excelenţa Sa, 
domnul Jeroninio Moscardo de Sousa, fost ministru de stat al Culturii din Brazilia, fost membru al 
Consiliului Executiv al UNESCO, ambasadorul Braziliei la Bucureşti, de atunci, în discursul sau intitulat 
“Influenţe reciproce” a calificat România “ca o putere culturală, care a influenţat Brazilia în doua momente 
decisive: la dobândirea independenţei intelectuale prin Tristan Tzara şi în realizarea independenţei 
economice prin Mihail Manoilescu.”    În ce priveşte contribuţia românească în organizarea economiei 
braziliene, remarcăm influenţa imensă pe care inginerul Mihail Manoilescu a avut-o în anii ’30, când în 
Brazilia aveau loc numeroase discuţii privind avantajele şi dezavantajele industrializării. 
În anul 1932 a fost tradusă în Brazilia cartea lui Mihail Manoilescu “Teoria protecţionismului şi a 
schimburilor internaţionale”, care a devenit “biblia industriaşilor brazilieni”, autorul devenind un mentor 
al gândirii economice pentru brazilieni. 
           Mihail Manoilescu, a fost: Director în Ministerul Industriei şi Comertului în 1920; Subsecretar de 
Stat la Ministerul de Finanţe în 1924 ; Ministru al Lucrarilor Publice şi Comunicaţiilor în 1930; Guvernator 
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al Băncii Naţionale în 1930; Ministru al Industriei şi Comerţului în 1931; profesor de economie politică la 
Şcoala Politehnică din Bucureşti între anii 1931-1944; senator; preşedinte al Asociatiei Generale a 
Inginerilor din Romania (AGIR) între anii 1935-1940; preşedinte la Secţia Română a Camerei Internaţionale 
de Comerţ; Ministru de Externe în 1940. Deţinut politic din 1948 la Ocnele Mari şi Sighet, moare în 1950 
datorită regimului de exterminare la care este supus.  
„Partidele sunt de un sectarism, de o răutate şi de o violenţă care depăşesc orice limită, deoarece instinctele 
crude pot să-şi dea, în sînul acestora, acoperirea unei autorităţi colective.“ (p. 223)  
„În timp ce dictatura alunecă pe panta pieirii ei, suprimînd critica, democraţia îşi consumă prestigiul său şi pe 
acela al naţiunii, exagerînd-o.“ (p. 253)   
„Trebuie să se recunoască faptul că în toate ţările, chiar şi în statele cele mai evoluate, guvernul trebuie să 
exercite faţă de mase o funcţiune de educaţie. Din această funcţiune derivă atît ceea ce trebuie să facă 
guvernul pentru ca să ridice moralitatea vieţii publice, cît şi, mai ales, ce nu trebuie să facă niciodată. Orice 
educator este obligat să dea dovadă de decenţă şi să aibă o ţinută corespunzătoare rolului său. Tot aşa şi 
guvernul, deoarece abaterile sale faţă de morală au o rezonanţă particulară.“(p. 275) 
(Citatele sunt din cartea “Etica Politică” , scrisă de Mihail Manoilescu, în limba franceză, în perioada 1946-
1947, între două arestări ale autorului. Soţia şi colaboratoarea acestuia, Elena Vellan-Manoilescu (1895-
1967), a tradus-o în limba româna. Cum manuscrisul original s-a pierdut, prezenta ediţie princeps reproduce 
traducerea respectivă realizată în anii 1950.)  
                                       
                                                                                                          Prof. Scoala cu cls. I.-VIII, 
                                                                                                   „ George Emil Palade”, Buzău 

 

 

 

 

 

Din viaţa Filialei Râmnicu Sărat a SSMR 
 

                                                          de prof.Constantin Rusu, Râmnicu Sărat 
 
         În ziua de patru decembrie 2010, a avut loc lansarea cărţii domnului profesor Alexandru 
Popescu-Zorica cu titlul “Curbe algebrice plane şi invarianţii lor topologici”. Cartea a fost editată 
sub egida filialei Râmnicu Sărat a SSMR. În această carte autorul prezintă într-un stil original 
contribuţia matematicienilor în domeniul curbelor algebrice plane. Faţă de aceşti matematicieni care 
au trăit într-o perioadă de aproape trei mii de ani autorul manifestă un respect imens. În carte sunt 
aduse noutăţi importante. Este conturată metoda invarianţilor topologici cu care se poate studia 
complet o curbă. Autorul o face cu dăruire totală pe curbele cunoscute. În acest “buchet” mare al 
curbelor algebrice plane, domnul profesor introduce curba “Icara”. Autorul invită cititorul să 
înlocuiască cercul din locul geometric ce conduce la curba “Icara” cu orice altă curbă algebrică şi 
să stabilească raporturile de dualitate cu ele. Rezultatele pe care le obţineţi vă va dezvolta orizontul 
cunoaşterii şi vă va înobila sufletul. Succes! 
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                                   „ Cel care va merge împreună cu cei înţelepţi, va fi înţelept;  
                                                         iar cel care merge împreună cu cei fără minte, se va cunoaşte ”. 
  
                                                                                                                                                 Septuaginta 
 
 

                    2.  Articole si note matematice 

 

Observaţii asupra unor inegalităţi 
                                                                                               de prof. Constantin Rusu 

 
         În acest articol vom utiliza noţiunea de extrem local al unei funcţii pe baza căreia se obţin unele 
inegalităţi.Asupra acestor inegalităţi se fac observaţii, iar în partea finală se optimizează o inegalitate 
cunoscută care apoi este generalizată. 
         Fie funcţia RREf : . Punctul  mxA ,0 este punct de minim pentru funcţia f dacă există o 

vecinătate a punctului 0x ,  0xV  astfel încât   mxf   pentru orice ExVx  )( 0 . Similar se defineşte şi 

punctul de maxim. În continuare vom obţine câteva inegalităţi interesante. Astfel, fie funcţia RRf : dată 

prin xexf x  1)( . Studiem monotonia acestei funcţii. 

Avem 1)( 1  xexf care se anulează în 1x , 
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 ,1,x 0)(  xf  şi pentru   ,1x , 0)(  xf . Deci, punctul  0,1 este punct de minim absolut 

şi în consecinţă )1()( fxf  pentru Rx , adică (1) xex 1 . 
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Observaţia 1. Inegalitatea (3) poate avea forma    
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Observaţia 2.Fie şirul      Nnnnu
nn

n ,cossin
22 cos2sin2 .Arătaţi că şirul   1nnu este 

mărginit.Este şirul   1nnu convergent? 

Conform cu demonstraţia inegalităţii (3) avem 
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Bibliografie: 
 1 Matematica v. Şcole – nr. 4,5,6/1980 

 2 Gussi, Gheorghe; Stănăşilă, Octavian – Elemente de analiză matematică, EDP, Bucureşti, 1983 

 3 Drâmbe, Mihai  Onucu – Inegalităţi.Idei şi Metode, Editura Gil. 
 
 
 
 
 
               „ După cum un măgar, care transportă o sarcină de lemne de santal, ştie ce-i 
povara, dar nu ştie ce-i santalul, tot astfel cei care citesc cărţi multe dar fără să le înţeleagă, 
poartă numai o povară la fel ca nişte măgari ’’. 
                                                                                                                                     Böhtlingh 
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                             Aplicaţii ale trigonometriei în geometrie 
                                                                                                                        de prof. Adrian Stan 
Scurt istoric 
            Istoria trigonometriei a cunoscut o lungă perioadă de evoluţie începând de acum 3000 de ani î.e.n cu vechii 
egipteni, babilonieni şi indieni preocupaţi de studiul eclipselor de soare şi de lună, de construcţia piramidelor sau de 
măsurarea unor suprafeţe şi distanţe sau de stabilirea unor calendare. Una din cele mai vechi surse de probleme de 
trigonometrie o constituie papirusul Rhind scris de scribul Ahmes (1680-1620, î.e.n) în care se găsesc o serie de 
probleme de trigonometrie utile în construcţia piramidelor.  
           Etimologic,  « trigonometria » provine de la cuvintele greceşti trigonos = triunghiular şi metron = măsură, ca 
ştiinţă care se ocupă cu măsurarea unghiurilor şi a relaţiilor dintre ele. 
          Dintre cei mai vechi matematicieni care au contribuit la începuturile acestei ştiinţe amintim pe geometrul grec 
Hipparchus din Nicaea (180- 125, î.e.n) care a realizat un tabel trigonometric cu valorile arcelor corespunzătoare unor 
unghiuri, Euclid(325-265, î.e.n) cel care a pus bazele geometriei plane şi care a enunţat teorema catetei şi a înălţimii 
unui triunghi dreptunghic,  a reciprocei teoremei lui Pitagora, a demonstrat concurenţa mediatoarelor unui triunghi , 
Apollonius din Perga(262-190,î.e.n) a determinat aria unui triunghi în funcţie de laturi precum şi în funcţie de raza 
cercului înscris şi semiperimetru. 
Eratostene(276-195, î.e.n) este primul care a calculat circumferinţa Pământului cu o acurateţe remarcabilă găsind 
valoarea de 39690 km când valoarea ei actuală este de 40008 km. .  
 Pappos  din Alexandria (sec.3) a dat formula lungimii medianei unui triunghi în funcţie de laturi şi a formulat teorema 
celor trei perpendiculare, Ptolemeu(87-165) prezintă în cartea sa «  Almagest » multe cunoştinţe de trigonometrie 
precum şi diviziunea cercului în 360 de părţi congruente şi a construit şi o serie de  instrumente astronomo – geodezice. 
Matematicienii indieni Aryabhata (476–550), Bhaskara I(600-680 ), Brahmagupta (598–668, e.n) au dat o serie de 
aproximări pentru sin x şi formule şi tabele trigonometrice.  
          În lumea arabă, la începutul secolului al IX-lea, Al Khwarizmi (780-850 ) a contribuit cu elaborarea primei table 
cu valori a funcţiei tangentă precum şi alte table de valori pentru sin şi cos.  
Matematicianul arab Al Biruni (973-1048) a demonstrat formula sinusului sumei şi a diferenţei măsurilor a două 
unghiuri, a sinusului unghiului dublu, teorema sinusurilor, precum şi tabele de valori ale sinusului şi tangentei. De 
asemenea, a avut ideea considerării cercului trigonometric cu raza unitară. A descris şi utilizat metoda triunghiulaţiei 
metodă dezvoltată de către  civilizaţia arabă.  
          Un rol important în dezvoltarea trigonometriei ca ştiinţă de sine stătătoare au avut-o şi matematicienii Abu al-
Wafa(940-998) , Omar Khayam(1048-1131), Al Kashi(1380-1429), Nasir al-Din al-Tusi(1135-1213), care au 
îmbunătăţit calculele trigonometrice, au găsit valoarea pentru sin 10 şi au dat numeroase formule. Abu al-Wafa(940-
998) a dat formula sin(a ± b) în forma ei modernă.  
          În China, mai puţin preocupaţi de calculul trigonometric, faţă de alte ramuri ale matematicii, matematicienii s-au 
aplecat asupra acestei ramuri începând cu sec. 10 e.n. în timpul dinastiei Song mai mult datorită calendarelor solare şi a 
calculelor astronomice pe care trebuiau să le facă.  
          În Europa, sunt cunoscuţi ca pionieri ai dezvoltării trigonometriei, matematicienii Regiomontanus(1436-1476), 
Georg Rheticus(1514-1574), Isaac Newton(1643-1727) şi de asemenea  Leonhard Euler(1707-1783) cel care a 

introdus notaţiile moderne pentru funcţiile trigonometrice precum şi celebra formulă cos sinixe x i x  .  John 
Wallis(1616-1703) în 1670 desenează graficul funcţiei sinus, sinusoida, 
determinând şi semnul funcţiei sinus.  
 
Aplicaţii ale trigonometriei în geometrie – noţiuni elementare 
 
Aplicând teorema lui Pitagora în triunghiul dreptunghic de catete  
sin x şi cos x din cercul trigonometric de rază 1 se obţine :  

1. Teorema fundamentală a trigonometriei 
2 2 0 0sin cos 1, [0 ,180 ].x x x     

2. Teorema sinusurilor 

2
sin sin sin

a b c
R

A B C
   , unde R este raza cercului 

circumscris triunghiului ABC.  
Demonstraţie :  
Dacă ABC este ascuţit unghic   centrul cercului, O 

este în interiorul triunghiului iar dacă BA’ este diametru atunci 'BCA este dreptunghic adică 

2 sin 'a R A , unde R este raza cercului circumscris triunghiului.  
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Cum  ' 2 sin 2 .
sin

a
A A a R A R

A
      Analog pentru celelalte.       

Dacă ABC este obtuz unghic  centrul cercului, O este în exteriorul triunghiului iar dacă  BA’ este 
diametru  atunci 'BCA  este dreptunghic adică 2 sin 'a R A . Cum A şi A’ sunt suplementare, rezultă 
sinA = sinA’, rezultând ceea ce trebuia demonstrat.  

3. Teorema cosinusului 2 2 2 2 cosa b c bc A   . 

Demonstraţie :   În triunghiul ABC fie BD AC , atunci 2 2 2BC BD DC    
2 2 2( sin ) ( cos )a c A b c A    2 2 2 2 2 2sin 2 cos cosa c A b bc A c A    .  

De aici, rezultă 2 2 2 2 cosa b c bc A   .   Analog şi pentru celelalte laturi. 
4. Teorema lui Pitagora generalizată :  

Dacă 0 2 2 2ˆ( ) 90 2m A a b c bAD      ;          Dacă 0 2 2 2ˆ( ) 90 2m A a b c bAD      ; 
5. Rezolvarea triunghiului oarecare 
Cazul L.U.L Se dau C, a, b.  

A şi B se află din  ,
2 2

A B a b C
tg ctg

a b

 



   şi ,A B C   iar c se află din 

sin

sin

a C
c

A
 .  

Cazul L.L.U. Se dau A, a, b 

 B se află din 
sin

sin
b A

B
a

 , c se află din 
sin

sin

b C
c

B
 iar C din ( ).C A B    

Cazul L.L.L. Se dau a, b, c. 
A, b, c se pot afla cu ajutorul Teoremei cosinusului sau cu ajutorul formulelor 

( )( ) ( )
sin , cos

2 2

A p b p c A p p a

bc bc

  
   ;  (*) 

Cazul U.L.U.   Se dau B, C, a.  

A se află din ( ),A A C    b din 
sin

sin

a B
b

A
 , 

sin

sin

a C
c

A
 . 

6. Formule pentru aria triunghiului 

6.1  
2 2 2

a b ca h b h c h
S

  
    

Cum sin , sin , sina b ch b C h c A h a B   , rezultă  

6.2  
sin sin sin

2 2 2

b c A a c B a b C
S

     
    

Cum sin 2sin cos ,
2 2

A A
A    sin 2sin cos ,

2 2

B B
B     rezultă 

6.3  sin cos
2 2

A A
S b c   , sin cos

2 2

B B
S a c   , sin cos

2 2

C C
S a b   . 

De aici, cu ajutorul formulelor (*) de la punctul 5  se obţine:  

6.4  ( )( )( )S p p a p b p c    , unde 
2

a b c
p

 
 . (Formula lui  Heron). 

Din  6.2 şi din  
sin

sin

a B
b

A
  (Teorema sinusurilor) rezultă  

6.5  
2 sin sin

2sin

a B C
S

A


 . Analog şi pentru celelalte. 

Din teorema sinusurilor , 
2sin 2 sin

a abc
R

A bc A
    şi din 6.2 rezultă  

6.6  
4

abc
S

R
 .  Cum 2 sin , 2 sinb r B c r C  , din 6.2 rezultă       6.7  22 sin sin sinS R A B C . 
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          Se observă că această sumă este formată dintr-o expresie simetrică şi o expresie  care depinde de 
sumele anterioare, care sunt egale pentru toate cele 3 submulţimi, de unde putem trage concluzia că 
efectuând aceleaşi calcule pentru celelalte 2 submulţimi vom obţine acelaşi rezultat. 
Să presupunem în continuare că există p submulţimi disjuncte cu pn

 elemente fiecare pentru care toate sumele 
puterilor 1,2,3,...,n sunt egale. 
Fie A1 = { x11, x12, . . .  , x1p

n },    A2 = { x21, x22, . . .  , x2p
n },  ............................,  Ap = { xp1, xp2, . . .  , xpp

n }  partiţia 
cu proprietăţile cerute.    Pentru a demonstra implicaţia p(n+1) repetăm algoritmul descris anterior şi anume :  
 

Se porneşte de la submulţimile descrise mai sus şi se repetă de p-1 următoarea secvenţă. Fie l 
numărul de elemente din submulţimea Ai (1 ≤ i ≤ p-1). La elementele submulţimii Ai se adaugă ultimile l 
elemente ale submulţimii Ai+1 adunate cu pn iar la elementele submulţimii Ap se adaugă ultimile l elemente 
ale submulţimii A1 adunate cu pn. 
Să analizăm prima dintre cele p submulţimi. Aceasta va fi de forma : 
A1 = { x11, x12, . . .  , x1p

n ,  x21+pn, x22+pn
, . . .  , x2p

n +pn  
    ,  x31+pn, x32+pn

, . . .  , x3p
n +pn  

     ,  x41+pn, x42+pn
, . . .  , x4p

n +pn
 

   ................................................ 
     ,  xp1+(p-1)pn, , ... . .  , xpp

n +(p-1)pn} 
Suma puterilor k, (1 ≤ k ≤ n+1) ale elementelor acestei submulţimi va fi formată dintr-o expresie simetrică şi 
sume de puteri anterioare, aşadar acestea sunt egale pentru toate submulţimile.   
Generalizarea problemei a constituit baza problemei partitie care a fost utilizată în concursul 
naţional de pregătire a elevilor din cadrul Centrului Virtual de Excelenţă SIVECO creat de 
SIVECO România în colaborare cu Ministerul Educaţiei şi Cercetării şi care reuneşte tineri care 
prin ideile lor inovatoare contribuie creativ la dezvoltarea pieţei software.  
Enunţ:  Se consideră două numere naturale p şi n şi A = {1,2,3,4,5, . . . , pn+1} mulţimea 
tuturor numerelor naturale cuprinse între 1 şi pn+1. 
Cerinţă:   Să se scrie un program care determină p submulţimi, notate A1 , A2 , … , Ap cu proprietăţile:  

 Numărul de elemente din fiecare submulţime Ai ,1 ≤ i ≤ p, este egal cu pn
; 

 A1   A2   . . .   Ap = { } 
 A1   A2   . . .   Ap = A  
 Sumele puterilor k, 1 ≤ k ≤ n, ale elementelor fiecărei submulţimi, sunt egale. 

Date de intrare  
Fişierul de intrare partitie.in conţine două numere naturale p şi n separate printr-un spaţiu, cu semnificaţia de 
mai sus. 
Date de ieşire 
Fişierul de ieşire partitie.out va conţine p linii. Pe linia i vor fi scrise cele pn elemente ale submulţimii Ai, 1 ≤ 
i ≤ p, separate printr-un spaţiu. 
Restricţii şi precizări:  2 ≤ p ≤ 10,  1 ≤ n ≤ 15,  2 ≤ np   ≤ 30 
Exemple: 

partitie.in partitie.out Explicaţie 
2 2 1 4 7 6  

3 2 5 8 
A =  {1,2,3,4,5,6,7,8} 
A1 = {1,4,7,6} 
A2 = {3,2,5,8} 
1+4+7+6=3+2+5+8 
12+42+72+62=32+22+52+82 

Timp maxim de execuţie/test: 0.3 secunde  
Total memorie disponibilă 16 MB / 1 MB 
Problema a fost desemnată să apară în runda 1 de de pregătire de performanţă în informatică a elevilor de pe site-ul 
http://campion.edu.ro/ la grupa medie (clasa a X-a). Runda s-a desfăşurat pe o perioada de 10 zile, timp în care elevi din 
toată ţara au trimis variante de rezolvare a problemei pe site-ul de pregătire. Din cei peste 700 de elevi înscrişi la 
concurs, au trimis variante de rezolvare 63. Din aceştia, 20 au obţinut punctaje cuprinse între 90 şi 100 de puncte, 5 au 
obţinut punctaje cuprinse între 50 şi 85 de puncte iar restul au obţinut punctaje mai mici de 50 de puncte.  
Bibliografie 
1.Emanuela Cerchez, Marinel Şerban-Programarea în limbajul C/C++, Ed. Polirom, 2005; 
2.Gheorghe Sireţchi-Analiză Matematică–vol. II, Exerciţii avansate de calcul diferenţial şi integral Bucureşti, 1982;                               
                                                                                                       Profesor, Grupul Şcolar “Costin Neniţescu” Buzău 
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