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Olimpiada Nationala de Matematica

Etapa locala - 13 februarie 2020

Clasaa V-a
1. Se considera numerele X =2021* —2021—-2020 si y =2"+2%+...+ 2%,

a) Demonstrati ca X este patrat perfect.

b) Demonstrati ca y este divizibil cu 30 si 31.

2. La o competitie de fotbal participa 6 echipe. Fiecare echipa va disputa cate un meci cu fiecare dintre
celelalte cinci. Daca o echipa castiga un meci primeste 3 puncte, daca pierde nu primeste nici un
punct, iar dacd meciul se termina la egalitate, atunci se acordad céate un punct fiecérei echipe. La final
se realizeaza un clasament pe baza punctelor acumulate.

a) Demonstrati ca s-au jucat 15 meciuri n total.

b) Daca suma punctelor celor 6 echipe a fost 40, stabiliti cate meciuri s-au terminat la egalitate.

3. a) Dati exemplu de patru numere naturale prime a,b,c¢,d cu proprietateaca a=b+c=d—c.
b) Determinati toate numerele naturale prime a,b,c,d cu proprietateaca a=b+c=d—c.

4. Fie n un numar natural astfel inct ultima cifrd a lui n°'? sa fie 9.

a) Demonstrati ca ultima cifrd a numarului n este 3 sau 7.

b) Aflati ultima cifrd a numarului n”".
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NOTA
e Toate subiectele sunt obligatorii;
o Fiecare subiect este notat cu 7 puncte;
e Nu se acorda puncte din oficiu;
o Timpul efectiv de lucru este de 2 ore din momentul primirii subiectului.
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