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OLIMPIADA DE MATEMATICA
ETAPA LOCALA
08.02.2020
CLASA a Vl-a

Subiectul |

Aflati numerele naturale nenule a si b care au proprietatile: 3a + 16b = 2020 si
cmmmc|a, b] = 35 - cmmdc(a, b).

Subiectul 11

Un numar de 6 muncitori au inceput o lucrare pe care si-au propus sa o termine in 20 de
zile, lucrand cate 8 ore pe zi. Dupa 4 zile 2 muncitori pleaca. In cat timp va fi terminatd lucrarea,
daca cei ramasi lucreaza cate 6 ore pe zi?

Subiectul 111

Semidreptele [04;, [0A,, [0A;..... [0A,,, determind o sutd de unghiuri congruente in jurul
punctului 0. Se coloreaza semidreapta [0A; si apoi se coloreaza fiecare a sasea semidreaptd dupa
cea colorata ( deci se coloreazi [0A4;,[04,,[0A,5...). In acest procedeu de stabilire a semidreptei
ce urmeaza sa fie coloratd, se numara si semidreptele colorate intalnite pe parcurs.

a) Sa se determine cate semidrepte riman necolorate.

b) Sa se demonstreze ca raman semidrepte opuse necolorate dupa finalizarea procedeului si sa se
determine numarul dreptelor determinate de acestea.

c) Sa se precizeze daca raman semidrepte necolorate perpendiculare.
Subiectul IV

Consideram numerele prime p; < p, < --- < p,, si aceleasi numere, eventual in altd ordine,
notate qi,9qz, -+, qn-

a) Aflati n, stiind ca produsul (p; + q1)(p, + q2) ... (P, + q,,) €ste impar.
b) Demonstrati ca (14Pn — 99n)(14Pn-1 — 9an-1)  (14P1 — 991) este divizibil cu 5"72,
pentru orice n > 2.

Notd: Toate subiectele sunt obligatorii
Fiecare subiect este notat cu 7 puncte

Timp de lucru 2 ore
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