) MINISTERUL EDUCATIEI SI CERCETARII

Olimpiada Nationala de Matematica
‘/ I I Etapa locala, 1 februarie 2020
Clasaa VIl —a

SUBIECTE:

1. a) Aflati numerele intregi x, diferite de — 1, astfel incat ‘/Loll() sa fie numar intreg. (3p)
X+
(G.M. Nr.5/2011)

b) Fie a,,a,,......,a,,, , humere naturale impare.
Aritati cd numarul A= \,l &% +a,” +..c..+ 2y, —Leste irational. (4p)
2 a) Aratati ca ecuatia ! + ! = 2 are 2013 solutii

' Jx+41006 /2012 x ++/1006  +/x ++/2012—x
in multimea numerelor intregi. (4p)
(G.M. Nr.3/2013)
b) Daca a =i+£+i+...+§ sib= i+£+i+...+6—4, arataticab—a> 3. (3p)
63 62 61 1 64 63 62 1

3. Se considerad paralelogramul ABCD. O dreapta d taie laturile AD si BC in punctele M,

respectiv N astfel incait AM = CN, M intre A si D, N intre B si C. De asemenea, o alta dreapta s taie

laturile AB si CD in punctele P si respectiv Q, astfel incat, AP = CQ, P intre A si B, Q intre C si D.
a) Aratati ca dreapta s trece prin mijlocul segmentului MN. (3p)
b) Aratati cd dacd A\ =%-AABCD, atunci M este mijlocul segmentului AD sau P este

mijlocul segmentului AB. (4p)

4, Considerim un cerc de centru O si AABC inscris Tn cerc, astfel incat AC =120°, AD L BC,
D situat pe segmentul BC, O situat pe segmentul AD, DE 1 AC, E € AC. Daca M este mijlocul
segmentului DE, aratati ca AM L BE. (7p)

(G.M. Nr.12/2019 — enunt modificat)

Invdtand matematicd, inveti sd gandesti. Nicio problemd nu are granite. Orice rdaspuns, are multe.

(Grigore Moisil)

Nota:

Toate subiectele sunt obligatorii.

Fiecare subiect este notat cu punctaj intreg, 0-7 puncte.
Fiecare subiect se va redacta pe cdte o foaie separata.
Timp de lucru: 3 ore.
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