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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 
Proba scris� la MATEMATIC   

PROBA D 
                                   Varianta ….010 
Profilul: Filiera Teoretic �: sp.: matematic�-informatic�, Filiera Voca�ional�, profil Militar, Specializarea: specializarea matematic�-informatic� 
♦ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord� 10 puncte din oficiu. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.  

 La toate subiectele se cer rezolvri cu solu ii complete 

 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze  modulul vectorului ji
��

52 + . 

(4p) b) S  se calculeze lungimea segmentului cu capetele în punctele  ( )7,6A   i  ( )6,7C . 

(4p) 
c) S  se calculeze 

3
cos

6
cos

ππ + . 

(4p) d) S  se determine R∈ba, , astfel încât punctele ( )7,6A  i ( )6,7C   s  fie pe dreapta de 

ecuaie    0=++ bayx . 

(2p) e) S  se calculeze aria triunghiului  cu vârfurile în punctele  ( )7,6A , ( )5,5B   i ( )6,7C .  

(2p) f) S  se determine R∈ba,   astfel încât s avem egalitatea de numere complexe 

bia
i

i +=
−
+

4

3
. 

  
 SUBIECTUL II ( 30p ) 
 1.  

(3p) a) S  se calculeze elementul    20076̂     în   7Z . 

(3p) b) S  se calculeze expresia    5
9

4
9 CC − . 

(3p) c) S  se rezolve în mulimea numerelor reale ecuaia  023 24 =+− xx . 

(3p) d) S  se rezolve în mulimea numerelor reale ecuaia     1082 =+ xx . 

(3p) e) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }5,4,3,2,1∈n  s  verifice relaia 33 nn > . 

  

 2. Se consider func ia RR →:f ,  ( ) 1++= xexf x . 

(3p) a) S  se calculeze      ( )xf ′ ,   R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze         ( )∫
1

0

dxxf . 

(3p) c) S  se calculeze       
( ) ( )

x

fxf
x

0
lim

0

−
→

. 

(3p) d) S  se arate c func ia   f    este convex pe R . 

(3p) e) S  se calculeze          
72

53
lim

+
+

∞→ n

n
n

. 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 
Se consider matricele )(4,2

4321

4321 RM
bbbb

aaaa
A ∈








= , AAB T ⋅= ,  TAAC ⋅= , 

astfel încât  ( ) 2rang =A   i vectorii jbiav kkk += ,  { }4,3,2,1∈∀ k  

 ( TA  este transpusa matricei A). 
Se admite cunoscut c ( ) ( ) ( )( )YXY rang,rangminXrang ≤⋅ , ( )RnmMX ,∈∀ , 

( )RpnMY ,∈∀ ,  *,, N∈pnm . 

(4p) a) S  se arate c exist   { }4,3,2,1, ∈rn ,  astfel încât  0det ≠








rn

rn

bb

aa
. 

(4p) b) S  se arate c elementele matricei B sunt  rnnr vvb ⋅= ,  cu  { }4,3,2,1, ∈rn . 

(4p) c) S  se arate c  ( ) 2rang ≤B . 

(2p) d) S  se arate c  ( ) 0det =B .  

(2p) e) S  se arate c dac  cei 4 vectori sunt nenuli i distinc i, atunci exist 2 dintre ei  

rn vv , ,  cu  { }4,3,2,1, ∈rn , care fac între ei un unghi de cel mult �90 . 

(2p) f) S  se arate c matricea B conine cel puin 6 elemente nenegative. 

(2p) g) S  se arate c  
2

43

43

2

42

42

2

32

32

2

41

41

2

31

31

2

21

21det
bb

aa

bb

aa

bb

aa

bb

aa

bb

aa

bb

aa
C +++++= . 

 SUBIECTUL IV ( 20p )                                                                

 
Se consider func ia R→∞),0(:af ,  







 ++=
x

axxfa

1
1ln)()(  i irul 1))(( ≥nn ae , 

an

n n
ae

+








 += 1
1)( , unde  ]1,0[∈a ,  1≥n . 

 

(4p) a) S  se arate c 
)1(

1
1ln)(

+
+−







 +=′
xx

ax

x
xfa ,  ( )∞∈∀ ,0x . 

 

(4p) b) S  se arate c 
22 )1(

)12(
)(

+
+−=′′

xx

axa
xfa ,  ( )∞∈∀ ,0x  . 

(4p) c) S  se calculeze )(lim aen
n ∞→

. 

(2p) d) S  se arate c irul 1))0(( ≥nne  este strict cresctor. 

(2p) e) S  se determine ecuaia asimptotei ctre ∞+  la graficul funciei  af   . 

(2p) f) S  se arate c irurile
1

2

1

≥

















n

ne  i 1))1(( ≥nne  sunt strict descresctoare. 

(2p) g) S  se determine cel mai mic numr ]1,0[∈a  pentru care 1))(( ≥nn ae  este ir 

descresctor. 

 

 

            

 


