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¢+ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acoktl10 puncte din oficiu. Timpul efectiv de lucru estele 3 ore.
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La toate subiectele se cer rezadvi cu solutii complete
SUBIECTUL | (20p)
a) S4 se scrie trei numere complexe cu modulul egal cu 1.

b) Si se calculeze distgm de la punctuD(2,-1) la dreaptax+y+5=0 .
c) $a se determine ectia cercului cu centrul Tn punctm(],l) care trece
prin punctulP(4,5) .
d) Sasearatex punctele(012), M(0,23) si N(0,34) sunt coliniare
e) Si se calculeze volumul tetraedrului cu varfurilgpimctele A(1,0, 2), B(0, 2,1),
Cc(210) si D(-1-2-3).

f) Sa se determine un numcomplexz care verifia egalitateaz® + z+1=0.

SUBIECTUL 11 (30p)

1.
9 8 7
a) Sa se calculeze determinantul matrick=| 6 5 4
321
9 8 7
b) Sa se calculeze rangul matricdi=|6 5 4.
321

c) Sise determingrobabilitatea ca un elemeRt]Z,, si verifice relaia X* = 1.
d) Dacifunaia f:R - R, f(x)=x®+x+3, are inversag:R - R, si se calculezegy(5).

e) Sa se rezolve Tn mtimea numerelor reale eaism 2* +8* =10.
a) Sase gseasdo fungie f :R - R, derivabili, astfel incatf'(x)=x, OxOR.

1

b) S se gseast o fundaie contind f :R - R, neconstat astfelincétj f(x)dx =1.
0

c) Sasearatexfunaia f:R - R, f(x)=2* este convexpeR .

d) Sase dgseasgo funaie f :R - R, strict cresatoare peR .

1
e) Sa se calculeze J'xexdx.
0
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SUBIECTUL Il (20p)
Se considaérmultimea G = (0,0)xR  pe care se defiste legea de compai@ "o"
prin (a,,x,) (a,,%,) = (a,a,,8,%, + %) , pentru oricea,, x, ),(a,,%,) 1G .
(4p) | a) sasearater (& x)o (2, %,))o (a5 %) = (a1,%) ° (B, %) (25, %,)),
0 (&, %) (82, %) (85, %) UG
(4p) | b) Sa se verificed  (a,x)o (L0)= @L0)~(a,x) =(a,x), O(a,x)0G.

(4p) | ¢) i se verifice & (a,x)og,—gj=(§,—§jo(a,x)=(1,0), O(a,x)0G.

(2p) | d) Sa se gseasa doui elemente(a,,x,) si (a,,%,) din mutimea G pentru care

(a:LvX1) ° (azixz) 7 (az’xz) ° (a:l_’xl) .

" ||

(2p) | ) SA se aratexlegea’s" determid pe mutimea G o structui de grup necomutativ.

(2p) | f) Si se aratei(a,x)o(a,X)o...o (a,x) = (a", x(1+a+...+a")),0(a, x)0G si nON”

denori

(2p) | g) Sa se demonstrezei pentru orice(a, x) OG si oricare ar finON" , exist

(u,v)OG astfel incat  (u,v)o(U,V)e...o(u,v) =(a,x) .

denori

SUBIECTUL IV (20p)

1
Se considersirul (1), definit prin I, =j(1— x)"dx, OnON.

0

(4p) | @) S se calculezel, .
(4p) | b) Utilizdnd metoda integrii prin parti, si se arate&
2n

=—— | _, OnON", n>2.

n on+1 n-1

(4p) | ¢) Utilizand metoda indueei matematice ,ase arate& | :gﬂgDDzz—nl OnON"
n+

(2p) | d) Sa se aratex — X 1/ , Ox>2.
X Xx+1 \x+3
(2p) | ©) S se aratex 2l <2¢fp, 3 , OnON".
3Jn 35 2n+1 2n+3

(2p) | ) Sase calculeze lim1,,.

n-oo

(2p) | 9) Sa se calculeze limy/l, .

n- oo

PROBA D. M1: Filiera Teoretici: sp.: matematici-informatic 4, Filiera Vocationali, profil Militar, specializarea matematici-informatic i
5 Varianta 021



