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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 
Proba scris� la MATEMATIC   

PROBA D 
                                   Varianta ….033 
Profilul: Filiera Teoretic �: sp.: matematic�-informatic�, Filiera Voca�ional�, profil Militar, Specializarea: specializarea matematic�-informatic� 
♦ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord� 10 puncte din oficiu. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.  

 La toate subiectele se cer rezolvri cu solu ii complete 
 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) 
a) S  se calculeze modulul numrului complex   

i

i

41

4

+
−

. 

(4p) b) S  se calculeze distana  de la punctul ( )2,3,4D    la planul  0532 =−++ zyx . 

(4p) c) S  se determine ecuaia tangentei la elipsa  54 22 =+ yx   în punctul ( )1,1 −P  . 

(4p) d) S  se arate c   3sin4sin < . 

(2p) e) S  se calculeze volumul tetraedrului cu vârfurile în punctele ( )211 ,,A ,  ( )121 ,,B ,  

     ( )112 ,,C   i    ( )2,3,4D  . 

(2p) f)  S  se determine R∈cba ,, , astfel încât punctele ( )211 ,,A ,  ( )121 ,,B   i  ( )112 ,,C   s   

     aparin  planului 0=+++ cbzayx . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se calculeze suma elementelor grupului  ( )+,7Z . 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element  5Z∈x̂   s  verifice relaia  1̂ˆ3 =x . 

(3p) c) S  se arate c 4log9log 32 > . 

(3p) d) S  se determine numrul termenilor iraionali ai dezvoltrii binomului ( )10
21+ . 

(3p) e) S  se calculeze  suma  rd cinilor polinomului   32 23 +−= XXf  . 

 2. Se consider func ia RR →:f ,   ( ) xxxf cos−= . 
 

(3p) a) S  se calculeze    ( )xf ′ ,   R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze   ( )∫
1

0

dxxf . 

(3p) c) S  se arate c func ia  f  este cresctoare pe intervalul [ )∞,0  . 

(3p) d) S  se calculeze     
( ) ( )

1

1
lim

1 −
−

→ x

fxf
x

. 

(3p) e) S  se calculeze     
( )

∫ +
+1

0
1

1ln
dx

x

x
. 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

 

 Se consider mul imea  M   format  din toate matricele cu  3   linii i  3   coloane i care au  

 toate elementele din mulimea  { }1,1 +− . 

(4p) a) S  se gseasc o matrice MC ∈ , pentru care  ( ) 4det =C . 

(4p) b) S  se arate  c, dac  MA∈ , atunci determinantul matricei   A   se divide cu  4. 

(4p) c) S  se arate  c, dac  MA∈ , atunci  ( ) 6det6 ≤≤− A .  

(2p) d) S  se arate  c, dac  MA∈ , atunci ( ) { }4,0,4det −∈A . 

(2p) e) S  se arate  c, dac  MB∈   este o matrice inversabil, atunci MB ∉−1 . 

(2p) f) S  se arate c, { }3,2,1∈∀ r  exist   MA∈ , astfel încât  ( ) rArang = . 

(2p) g) S  se arate c, dac  MA∈ , atunci matricea  2007A   are toate elementele nenule . 

  
 SUBIECTUL IV ( 20p ) 
  
   Pentru orice numr natural nenul n  not m cu np  al lean −  num r prim  i cu ( ) ∗

∈Nnna  irul 
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(4p) a) S  se arate c 
a

a
aa

n
n

−
−=+++

+

1

1
...1

1

, { }1\R∈∀a ,  ∗∈∀ Nn .  

(4p) b) Dac  ( )1,1−∈a , s  se arate c ( )
a

aa n

n −
=+++

∞→ 1

1
...1lim . 

(4p) c) S  se arate c dac   1>p , atunci 
npppp

p 1
...

11
1

1 2
++++>

−
, ∗∈∀ Nn . 

(2p) d) S  se arate c ( )
x

xx
1

ln1ln <−+ ,  0>∀ x . 

(2p) e) S  se arate c ( )1ln
1

...
2

1
1 +>+++ n

n
,  ∗∈∀ Nn . 

(2p) f) S  se calculeze 






 +++
∞→ nn

1
...

2

1
1lim  . 

(2p) g) S  se arate c ∞=
∞→ n

n
alim . 

 

 

            

 


