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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 
Proba scris� la MATEMATIC   

PROBA D 
                                   Varianta ….065 
Profilul: Filiera Teoretic �: sp.: matematic�-informatic�, Filiera Voca�ional�, profil Militar, Specializarea: specializarea matematic�-informatic� 
♦ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord� 10 puncte din oficiu. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.  

 La toate subiectele se cer rezolvri cu solu ii complete 
 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze modulul numrului complex   i
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(4p) c) S  se arate c punctul 
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An  este pe cercul de ecuaie 122 =+ yx , N∈∀n  . 

(4p) d) S  se arate c pe cercul de ecuaie 122 =+ yx  exist  cel puin 2007 puncte cu ambele 
coordonate raionale. 

(2p) e) S  se calculeze volumul tetraedrului cu vârfurile în punctele ( )2,3,1A ,  ( )1,2,3B ,  
     ( )3,1,2C   i    ( )0,0,0D  . 

(2p) f) S  se determine R∈ba, , astfel încât punctele ( )3,2P  i ( )2,3Q  s  fie pe dreapta 
0=++ bayx . 

 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se verifice identitatea xx ˆˆ3 = ,  6Z∈∀ x̂ . 

(3p) b) S  se arate c ( ) 333 ˆˆˆˆ yxyx +=+ ,  6Z∈∀ yx ˆ,ˆ  

(3p) c) Dac  func ia RR →:f ,  ( ) 17 ++= xxxf , are inversa RR →:g , s  se calculeze ( )1g . 

(3p) d) S  se rezolve în mulimea numerelor reale ecuaia   ( ) ( )732log7log 2
2

2
2 ++=+ xxx  . 

(3p) e) S  se calculeze  suma ptratelor r d cinilor polinomului   12423 +−−= XXXf  . 

 2. Se consider func ia RR →:f ,   ( ) ( ) ( )1ln4ln 22 +−+= xxxf . 
 

(3p) a) S  se calculeze    ( )xf ′ ,   R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze   ( )∫ ′
1

0

dxxf . 

(3p) c) S  se arate c func ia  f  este strict cresctoare pe intervalul ( ]0,∞−  i strict descresctoare 

pe intervalul [ )∞,0 . 

(3p) d) S  se calculeze     
( ) ( )

1

1
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1 −
−

→ x

fxf
x

. 

(3p) e) S  se arate c ( ) 4ln0 ≤< xf , R∈∀ x . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 
 

Se consider matricea 
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func ia  ( ) ( )ACACf →: ,  ( ) 6XXf = . 

(4p) a)  S  se calculeze determinantul i rangul matricei A . 

(4p) b) S  se calculeze 2A  i 3A . 

(4p) c) S  se arate c matricea A  este inversabil i s  se calculeze inversa sa. 

(2p) d) S  se arate c dac   ( )R3MX ∈   i  XAAX ⋅=⋅ , atunci ( )ACX ∈ . 

(2p) e) S  se arate c dac   ( )ACQP ∈, ,  atunci  ( )ACQP ∈+   i  ( )ACQP ∈⋅ . 

(2p) f) S  se arate c dac   ( )ACX ∈   i ( ) 3OXf = ,  atunci  3OX = . 

(2p) g) S  se arate c func ia  f   nu este nici injectiv, nici surjectiv . 
 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
Se consider irul ( ) 1≥nna , cu termenul general 
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,0a  i func ia RR →:f , ( ) x
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Se presupun cunoscute relaiile xxx cossin22sin = , 
2

cos2cos1 2 x
x ⋅=+ ,  R∈x . 

(4p) a) S  se arate c ( ) 0=′ xf , R∈x . 

(4p) b) S  se calculeze ( )0f  i 








2006

π
f . 

(4p) c) S  se calculeze ( )∫
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dxxf . 
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d) S  se arate c pentru orice 







 π∈
2

,0a  i ∗∈ Nn , are loc egalitatea 

n

nn a
a

a

2
sin

sin
2
1 ⋅= . 

(2p) e) S  se verifice egalit ile 
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(2p) f) S  se arate c 
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(2p) g) S  se arate c 
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