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Profilul: Filiera Teoretic a: sp.: matematici-informatic 4, Filiera Vocationali, profil Militar, Specializarea: specializarea matenatici-informatic a
¢+ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acoktl10 puncte din oficiu. Timpul efectiv de lucru estele 3 ore.

La toate subiectele se cer rezadvi cu solutii complete
SUBIECTUL I (20p)

(4P) | a) i se calculeze modulul nuimilui complex (\/E +\/§i)4.

(4p) | b) Si se calculeze distgm de la punctuD(45) la dreaptax—y+5=0 .

(4p) | c) Sa se determine ectia tangentei la hiperbola? —5y® = 20 dusi prin punctuIP(5,1) :
(4p) | d) Sise aratex punctele L(1, 2,3), M(2,34) si N(3 4,5) sunt coliniare

(2p) | e) Sa se calculeze volumul tetraedrului cu varfurile in puncifle1,1, 2), B(1, 2, -1),
Cc(2-11) si D(456).

(2p) | f) Sa se determina, bR, astfel incatsavem egalitatea de numere complexe

(3-i)’=a+bi .

SUBIECTUL 11 (30p)

1.
(3p) a) Sa se verifice identitatea 1 i@ , Ox>0
x(x+1) X x+1
(3p) b) Sase aratez“ci+i+ + 1 <1

102 2[3 ~ 98[10C
(3p) | c) Si se calculezerobabilitatea ca un elemeRt] Z, si verifice relaia X° = X?
(3p) | d) Si se rezolve in mtimea numerelor reale eaisa 9* +3* =12.

(3p) | €) Sa se calculezeprodusul &dicinilor polinomului f = X* - X?* -24 .

2. Se considérfunagia f:R -~ R, f(x)=x+27.
(3p) | a) Sise calculeze f'(x), xOR.

1
(3P) | b) Sa se calculeze [ f(x)dx.
0

(3p) | ) Sa se aratexfunaia f este convexpeR .

(3p) | d) Sa se calculeze Iimlf(x)—_lf(l).
X X —

(3p) | €) Sa se determine ectia asimptotei &tre + oo la graficul funciei f .
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SUBIECTUL 111 (20p )

Se considéro fundie f : R - R, care are propriatle f(x+y)=f(x)+ f(y), OxyOR
si f(1)=1.
(4p) | a) Sa se verifice & f(0)=0.

(4p) | b) Si se verifice 8 f(-x)=-f(x), OxOR.

(4p) | ¢) Utilizand metoda indugei matematice,sse aratex OnON"si Oa, ,a,,...a, OR,
avem f(a +a,+..+a,)=f(a)+f(a,)+..+ f(a,).

(2p) | d) Sa se aratex f(lj:l, OnON".
n) n
(2p) | e) Sisearatex f(x)=x, OxOQ.
2p) | ) Sasearatex a,b0OR, a<b, exish r0Q, astfelincata<r <b .

(2p) | g) Si se aratexdaci fundia f este monotanpe R, atunci f (x) = x, OxOR .

SUBIECTUL IV (20p)

Se considersirurile (a,) . , a, =1+%+...+E—In(n+§j, OnONY, (b,)

nON® n noON® ?
1 1 1 o " . P
b, =1+E+...+E—In[n+§} OnONY si functile f:(0,0) -~ R si g:(0,®) -~ R,
_ 1 3 1 1 5 2
f(x)_x_+1 In(x+2j+ln[x+2) g(x) = ] In(x+3]+ln(x+3j,DxD(O,oo) :

(4p) | @) Sa se calculezef'(x) si g'(x), x>0.
(4p) | b) Sa se aratezc lim f(x)=0si lim g(x)=0.

(4p) | c) Sise verificed f'(x)>0,0x>0si g'(x)<0,0x>0.
(2p) | d) Utilizand rezultatele de la puncte#®si c), si se aratex f(x)<0<g(x), Ox>0.

(2p) | e) Sa se aratexsirul (a, ), este strict crestor si sirul (b, ), este strict
descresitor.

(2p) |f) SisearatexO<b, -a, <6i , OnON",
n

(2p) | g) Si se aratexsirurile (a, ), si (b, ). Sunt convergents au acees limita.
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