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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 
Proba scris� la MATEMATIC   

PROBA D 
                                   Varianta ….089 
Profilul: Filiera Teoretic �: sp.: matematic�-informatic�, Filiera Voca�ional�, profil Militar, Specializarea: specializarea matematic�-informatic� 
♦ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord� 10 puncte din oficiu. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.  

 La toate subiectele se cer rezolvri cu solu ii complete 

   SUBIECTUL I ( 20p ) 

 În sistemul cartezian de coordonate Oxy, se consider punctele )0,(nAn   i  ),0( nBn ,  

unde { }4,3,2,1∈n  i se noteaz cu M mul imea format din toate aceste 8 puncte. 
(4p) a) S  se calculeze  distana dintre punctele 2A  i 2B  . 

(4p) b)  S  se arate c punctele  1A   i  3B   sunt pe dreapta  033 =−+ yx . 

(4p) c)  S  se determine ecuaia paralelei prin 1B  la dreapta 31BA  . 

(4p) d)  S  se calculeze aria triunghiului 441 BAA . 

(2p) e)  S  se calculeze ( )∧
221

sin BAA   . 

(2p) f)  S  se determine câte drepte trec prin cel puin dou  puncte din mulimea M . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1. 

(3p) a) S  se calculeze ba +  tiind c  numerele 5,,4,,3 ba  sunt , în aceast ordine , în progresie 
aritmetic . 

(3p) b) S  se determine numrul natural  c  pentru care 
( )

8
!)4(

!5 =
+
+

c

c
 .  

(3p) c) S  se determine numrul soluiilor din 5Z   ale ecuaiei   4̂ˆ3̂ =⋅ x  . 

(3p) d) S  se calculeze numrul func iilor { } { }5,4,35,4,3: →f  pentru care )3(f este numr 

impar . 

(3p) e) S  se determine în câte moduri se poate alctui o echip  de cercetare format din 2 biologi 

i 3 chimi ti, dac  avem la dispoziie 3 biologi i 4 chimi ti. 

 2. Se consider func ia ( ) R→∞,0:f , ( )
543

111

xxx
xf +−= . 

(3p) a) S  se calculeze ( )xf ′ ,   ( )∞∈ ,0x  . 

(3p) b) S  se determine ecuaiile asimptotelor la graficul funciei  f  . 

(3p) c) S  se arate c func ia  f  este strict descresctoare pe intervalul ( )∞,0  . 

(3p) d) S  se compare numerele  )3(fa =  i )5(fb =  

 (3p) e) S  se calculeze    ∫
2

1

)( dxxf  . 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 
 

În mul imea ( )C2M  se consider matricele 







=

10

01
2I ,  


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



=
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00
2O   precum i     
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
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
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



∈








−
= Cwz

zw

wz
G , , unde prin z   am notat  conjugatul  numrului   

complex  z. 
(4p) a)   S  se verifice c GI ∈2  i GO ∈2 . 

(4p) b) S  se arate c, dac   C∈wz,  i 0
22 =+ wz , atunci 0== wz . 

(4p) c) S  se arate c, dac    GQP ∈, ,   atunci   GQP ∈⋅ . 

(2p) d) S  se arate c dac  GD ∈ ,  2OD ≠ ,  atunci  D  este matrice  inversabil i GD ∈−1 . 

(2p) e) S  se gseasc o matrice GX ∈ , cu proprietatea c XCCX ⋅≠⋅ , unde  






−
=

i

i
C

0

0
. 

(2p) f) S  se arate c dac  GBA ∈,  i 2OBA =⋅ , atunci  2OA =   sau  2OB = . 

(2p) g) S  se arate c  mul imea  G , împreun cu operaiile de adunare i de înmulire a    

     matricelor, determin o structur de corp necomutativ. 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 Se consider irurile de numere reale ( ) 1≥nna  i ( ) 1≥nnb  cu termenul general 

nn
an 2

1

12

1

4

1

3

1

2

1
1 −

−
++−+−= … , respectiv 

nnn
bn 2

1

2

1

1

1 ++
+

+
+

= … , *N∈n . 

(4p) a) S  se calculeze  22 ba − . 

(4p) b) S  se arate c nn ba = ,   *N∈∀n . 

(4p) c) S  se studieze monotonia irului ( ) 1≥nnb . 

(2p) d) S  se arate c  
x

x
xxxx

n
nn

+
−=−+−+− −−

1

1
...1

2
12222 , *N∈∀n , 0≥∀x  . 

(2p) e) S  se arate c  ∫∫ +
−

+
1=

1

0

21

0 11
dx

x

x
dx

x
a

n

n , *N∈∀n .  

(2p) f) S  se arate c   ∫ +
1=

∞→

1

0
1

lim dx
x

an
n

. 

(2p) g) S  se arate c ∞=






 ++++
∞→ nn

1

3

1

2

1
1lim … . 
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