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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 
Proba scris� la MATEMATIC   

PROBA D 
                                   Varianta ….091 
Profilul: Filiera Teoretic �: sp.: matematic�-informatic�, Filiera Voca�ional�, profil Militar, Specializarea: specializarea matematic�-informatic� 
♦ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord� 10 puncte din oficiu. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.  

 La toate subiectele se cer rezolvri cu solu ii complete 
 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze modulul numrului complex   1cos1sin i− . 

(4p) b) S  se calculeze distana  de la punctul ( )2,3,4D    la planul  0632 =+++ zyx  . 

(4p) c) S  se calculeze  produsul scalar al vectorilor  jiv
��

� +=   i  jiw
��

�

2+=  

(4p) d) S  se arate c  1cos1sin > . 

(2p) e) S  se calculeze volumul tetraedrului cu vârfurile în punctele ( )2,1,0A ,  ( )0,2,1B ,  

     ( )1,0,2C   i    ( )2,3,4D  . 

(2p) f) S  se determine R∈ba, , astfel încât s avem egalitatea de numere complexe 

( ) biai +=+− 121   . 

  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se arate c 3log4log 43 > . 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element  12Z∈x̂   s  verifice relaia 1̂ˆ 2 =x . 

(3p) c) Dac  func ia RR →:f , ( ) 13 3 ++= xxxf , are inversa RR →:g , s  se calculeze ( )5g . 

(3p) d) S  se rezolve în mulimea numerelor reale ecuaia   3923 =⋅+ xx  . 

(3p) e) S  se calculeze 110  cu o zecimal exact . 

 2. Se consider func ia RR →:f ,   ( ) 12 −−= xxf x . 
 

(3p) a) S  se calculeze    ( )xf ′ ,   R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze   ( )∫
1

0

dxxf . 

(3p) c) S  se arate c func ia  f  este convex pe R  . 

(3p) d) S  se calculeze     
( ) ( )

1

1
lim

1 −
−

→ x

fxf
x

. 

(3p) e) S  se calculeze     
( )
( )xf

xf
x

′
∞→

lim . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

  Se consider polinomul cbXaXXf +++= 23 ,   unde   R∈cba ,, ,  cu r d cinile  

C∈321 xxx ,, . Not m   kkk
k xxxS 321 ++= ,  *N∈∀k ,   30 =S ,   

















=
2
3

2
2

2
1

321

111

xxx

xxxA  i  

( )TAA⋅=∆ det ,   unde prin TA  am notat transpusa matriceiA . 

(4p) a) S  se arate c    ( ) ( )( )( )231312 xxxxxxAdet −−−= . 

(4p) b) S  se verifice c aS −=1  i baS 22
2 −= . 

(4p) c) S  se arate c,   0123 =+++ +++ nnnn cSbSaSS ,  N∈∀n . 

(2p) d) S  se calculeze  3S    i   4S    în funcie de   a, b i c  .  

(2p) e) S  se verifice c   
















=⋅

432

321

210

SSS

SSS

SSS

AA T . 

(2p) f) S  se calculeze determinantul   

432

321

210

SSS

SSS

SSS

=∆    în funcie de   a, b i c . 

(2p) g) tiind c  ( ) ( ) ( )YXYX detdetdet ⋅=⋅ , ( )C3MY,X ∈∀ , s  se arate c R∈321 xxx ,,   

     dac i numai dac 0≥∆ . 

  

 SUBIECTUL IV ( 20p )  
 Se consider func ia ( ) R→∞,:f 0 ,   ( ) axxf = ,  unde R∈a . 

(4p) a) S  se calculeze ( )xf ′ ,  ( )∞∈ ,x 0 . 

(4p) b) Utilizând teorema lui Lagrange , s  se arate c exist  ( )ac (care depinde de a),  

( ) ( )1917,ac ∈  i ( )ad  (care depinde de a), ( ) ( )19761974,ad ∈  ,  astfel încât 

( )( ) 121719 −=− aaa aca   i   ( )( ) 1219741976 −=− aaa ada  . 
(2p) c) S  se arate c pentru orice funcii ( )1917,→R:g   i ( )19761974,→R:h , 

ecuaia ( )( ) ( )( ) 11 −− = xx xhxxgx  are numai soluiile 0=x  i 1=x . 

(2p) d) S  se rezolve în mulimea numerelor reale ecuaia   xxxx 197419197617 +=+ . 

(4p) e) S  se arate c    197617197419 +>+ . 

(2p) f) S  se arate c      
1976

1975

17

16

1974

1973

19

18

lnlnlnln
+>+ . 

(2p) g) S  se arate c     
1976

19761975

17

1716

1974

19741973

19

1918

lnlnlnln

⋅+⋅<⋅+⋅
. 

 

 

            

 


