Varianta 071

SUBIECTUL |
a) Inlocuind in formulay = A [h=a*[h oktinemV =36.
b) Triunghiul este dreptunghic, deci aria este ABLAC =3.
c) tgllttgl= > C
d) Centrul de greutate es&(z_g_B, 3+ 2_ 2) =G(-12).
e) sm——su{ 2T+ — j— sint = \@

3 2

f) Din condiia de paralelism se ghe pantam=2. Ecuaia dreptei care trece prin
punctul A1) si are pantam=2 este y-1=2(x-1) = y=2x-1.

SUBIECTUL II
1)

a) Numerele -%i 1 sunt &dacini, deci probabilitatea esté.

b) Avem f =(X —1f°(X +1), deci polinomul este divizibil cX +1. Atunci catul este
C(X)=(X-12)°, iar restul este (X)=0.
c¢) Aplicand reldile lui Viete avemx, +x, +x, =1.
d) Aplicand relgile lui Viete avemx x,x, = -1
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e) Deoarecef (x) =0 = xO{-13, avem & log, x0{-1,3 , deci XD{%,B}.

2)
a) f'(x) =2006 In2006+ 2x, XOR .

b lim f(x) 1O _ () =1n2006.
c) Cum f' (x) >0, 0 x> 0= functia f este strict crestoare pe(0, »).

d) f"(x)=2006In>2006+2>0 pentru oricexIR , deci fungia este convexpeR .
e) Deoarecef (x) >0 pentru oricex IR, atunci aria este

1 !
A:If(x)dx (2006* x] __2005 1
0

In 2006 3

In2006 3




SUBIECTUL I
10
a) Alegemx=00(-1,00)= A(O)=(0 J: [,OM.

5 -4
b) AQ2) :( ] = detA(2) =3.
2 -1
1+2xX —2X 4
c) detA(x):‘ 14" (I+ X)(Ex F X =x+ B (pentru oricexd (-1, o).

d) Din x>-1,y>-1=>(x+ ) (y+ 1 > 0= xy+x+y>~1, decixy+x+yO(-1 ).
e) PentruA(x) [A(y)OM avem
1+2x —-2x\(1+2y -2y
A(x)A(y):( ~ ]( ~ j=
x 1-x y 1-y
_(@+2X)Q+2y)-2xy -2y(@+2X)-2x(1-y)) _
Ux@r2n) rya-x) 29+ -0y )
:(1+2(><y+><+y) —2(xy +x+Y)

= Axy+x+y)OM,
Xy+X+y 1—(xy+x+y)] & V)
pentru @ xy+ x+ y[(=1 o) pentru oricex, y (-1, o), folosind d).

a)

f) Utilizand e), deducemicA(x') CA(x) = A(X) TA(X) = A(xX +x+x)=A(0) , dadi

alegemxx + x+x =0, adi@i X =[] (-1,0). Asadar A(_—Xj OM convine.
x+1 x+1

g) Din e) rezuli partea stahilsi comutativitatea. Asociativitatea rezutlin faptul &

M OM, (R) si inmutirea este asociatie M, (R) . Elementul neutru este

I, =A(0)OM si din f) avem & toate elementele niirhii M sunt inversabile.

Asadar(M,[Jeste grup comutativ.

SUBIECTUL IV
a)f’(x):z(x+1)_22X+2: 4 L x>0.
(x+1 (x+1

pl A1 (x-1p
) g(X)_(x+1)2 X x(x+1)?'
) fM)=0, g)=0si g'())=0.

d) Deoarecdim f (x) =2, dreaptay =2 este asimptatorizontafi spre+oo .

X — 00




—1\2
e) Conform punctului b) averg'(x) = - x((xx 3)2 <0 pentru oricex[d[1, ), deci

functia g este strict descresioare pe[1, «) .
f) Deoarece funta g este strict descreffoare pe[l, «) = g(x) < g(l) pentru orice

2(x-1
x+1

x0[1, ), adi@ g(x) <0 pentru oricex[[1, ) = <Inx pentru orice
xO[1, ).

2
g) Din punctul anterior aveniicg(x) <0 pentru oricexd[], ) = I g(x)dx<0.
1



