Varianta 054

Subiectul |

a) [cosl+isinl =+cos’1+sin*1=1
b) DC =12 +1% =42

24y? = Xx=-3 Xx=4
c¢) Rezolvand sistem Ix y 25 oktin soluiile sau
X+y- =0 = y= -3
5 2 5 21
d) Deorece6 3 1 =1 1 O =O0rezultci punctele sunt coliniare
7 4 110
4+3-
e) Distana cerui esteM =22
J2
)(W3+i)* =a+hi = 3-1+2i/3)2=a+bi = (2+2ivV/2)2=a+bi =
a=-8
- 4-12+8i\/3=a+bi «
b=8/3
Subiectul 1l
1.

a) Ridicand la ptratsi desfiinldnd parantezele setote egalitatea
b) Dacix®+y®+2z* =xy+xz+ yz, folosind a) okin ci
(x=-y)?*+(y-2°+(z-X?=0= x-y=0,y-z=0,z-x=0adici x=y=z

c) Notand2* =a,23* =b5* =cohtin a®> +b? +¢? = ab+bc + ac si aplicand b) rezuit

a=b=c adici x=0

d) Z,={012345} si cum toate verifia X*> = X rezulti ci probabilitatea cerateste 1

e€) Suma ceruteste -1
2.

a) f'(x)=sinx+xcosx,[xOR

b) f fr(x)dx = f () - f (0) =sinl

c) Deoarecg0]1] [ {Og] = sinx = 0,cosx >0,0x1 (0] = f'(x) >0,0x01 (0]
decif este strict cregtoare pe (0,1]
d) lim M £10)=0

f(x) —lim xsinx _ lim sinx _1

e) I|m
X x-0 X x-0 ¥

Subiectul IlI
ae+bg af +bh
a) AB =
ce+dg cf +dh
ea+ fc eb+ fd)

BCA=
(ga+hc gb+dh



b) Folosind a) anaet+bg+cf+dh=ea+fc+gb+dh
ate b+f a-e b-f
c) A+B= ;A-B=
c+g d+h c—-g d-h

d) det(A+B)+det(A-B)=(a+e)(d+h)-(b+f)(c+g)+(a-e)(g-(b-f)(c-g)=
=ad+ah+de+eh-bc-bg-cf-fg+ad-ah-de+he-bc+bg+cf-fgdaic)+2(eh-fg)=
=2(detA+detB)

e) detA- detB=(ad-bc)(eh-fg)=adeh-adfg-bceh+bcfg
det(AB)=(ae+bg)(cf+dh)-(af+bh)(ce+dg)=aecf+atiycf+bgdh-afce-afdg-bhce-bhdg
=adeh-adfg-bceh+bcfg
de unde det(AB)=(detA)(detB)
f) Pentru n=2 aplim e);
Presupunzdet(A...Ay)=(detA)(detAy)...(detA) si am det(AA,...AvAn+1)=
det((AdAz...An)-Ans)=det(AA,.. . Ay)-detA,.=(detA) (dethy)...(detA) (detAn.)
Conform principiului indugiei matematice propoga este adeirati pentru orice
NON,n=2
g) Luand in f) A=A,=...=A.=A obtin detA'=(detA)'
Subiectul IV
a) f(H=7
b) (x-D)f(X)=(x-D(x°+x>+..+x+1)=x"-1,0xOR

7_
¢) f(1)=7>0si pentrudx #1lam f(x) = X 11 >0
X -_—

Deci f(x)>0,0xOR

d) U f(t)dtJ =f(X)= F'(xX)=f(x),0xOR
e) F'(X) = f(x),OxORsi f(X) >0= F este strict cregtoare pe R

f) Deorecer este strict credsitoare peR = F este injectiy deci ecugia
1 1 o . .
F(x)=1+ > L5 oot = are cel mult o solie si cum x=1 convine, aceasta este unica

soluie

g) Notezu(x) = F(x) = xf (x),0x>0= u'(x) = F'(x) = f(X) = xf'(x) = =xf'(x) =
— X(L+ 2X+...+6x>) < 0,00x > 0= u este strict descregtoare pe(0, o) cum
u(0)=0= u(x) < 0,0x > Oadici F(x) < xf(x),O0x>0



