
         

 

Varianta 037 
 
SUBIECTUL I 
a) 5AB = . 

b) �( ) 4
sin

5
OAB = . 

c) Triunghiul OAB  este dreptunghic în O. Aria triunghiului este 6 

d) 
2

3 10i− = . 

e). ( ) 12
,

5
d O AB = . 

f) 1 2z i= + . 
 
SUBIECTUL II 
1. 
a) 54r =  

b) Cum ( )3 0g − =  rezult  ( )
10

10

0
k

g k
=−

=∏ . 

c) 1 2 3x x+ = − . 

d) 2 2
1 2 9x x+ = − . 

e) 
1

3
p = . 

2. 
a) ( ) 2 sinf x x′ = − , x∈R . 

b) ( )lim
x

f x
→−∞

= −∞ . 

c) Cum [ ]sin 1,1x ∈ − , ob inem ( ) 0f x′ >  pentru orice x∈R . Deci f  este strict 

cresctoare pe R, de unde rezult c  f  nu are puncte de extrem. 

d) 
( ) ( )

0

1
lim 1 2
x

f x
f

x→

−
′= = . 

e) ( ) ( )
4 2

2 4

0
0

2
sin

16 2
f x dx x x

π
π π= + = +∫ . 

 
SUBIECTUL III 
a) Pentru 0a b c= = =  avem 2O ∈C . Pentru 1a c= =  i 0b =  avem 2I ∈C . 

b) Fie ( )2

x y
A M

z t

 
= ∈ 
 

C . Atunci t x z
A

y t

 
=  
 

 i 
2

2
t x y z

A A M
y z t

+ 
+ = ∈ + 

. 

 

            

 



         

 

c) ( ) ( )22
det 4

2

x y z
B xt y z

y z t

+
= = − +

+
. 

d) Fie 
a b

A M
b c

 
= ∈ 
 

. Atunci 
2 2

2

2 2

a b ab bc
A M

ab bc b c

 + +
= ∈ + + 

, deoarece 

2 2 2 2, ,a b b c ab bc+ + + ∈C . 

e) Fie 
a b

Q M
b c

 
= ∈ 
 

 cu 2 2 2 0a b c+ + ≠ . Egalitatea 2P Q O⋅ =  revine la 

2 3

2 3

a b

b c

=
 =

, , ,a b c ∈C . Exist  o infinitate de matrici 
a b

Q M
b c

 
= ∈ 
 

 pentru care 

2P Q O⋅ = , se poate considera 
9 6

6 4
Q

 
=  
 

. 

f) Considerm 0a c= =  i 2007b = , atunci 
0 2007

2007 0
C M

 
= ∈ 
 

 i 

( ) 2det 2007C = − . 

g) Dac  
a b

X M
b c

 
= ∈ 
 

 i 
x y

Y M
y z

 
= ∈ 
 

, atunci egalitatea 2X Y I⋅ =  implic  

sistemul 

1

1

0

0

ax by

by cz

ay bz

bx cy

+ =
 + =
 + =
 + =

. Dac  se consider 2a = , 1b c= = , se obine 1x = , 1y = −  i 

2z = . Deci pentru matricele 
2 1

1 1
X M

 
= ∈ 
 

 i 
1 1

1 2
Y M

− 
= ∈ − 

 avem 2X Y I⋅ = . 

SUBIECTUL IV  

a) ( ) ( )( ) 22 2 44
2

2 2 2

x x x
f x x

x x x

+ − +
= + + = =

− − −
, { }\ 2x∈R . 

b) ( )
( ) ( )

2

2 2

4 4
1

2 2

x x
f x

x x

−′ = − =
− −

, { }\ 2x∈R  

c) Punctul ( )1, 1A −  este un punct al graficului funciei f . Ecuaia tangentei este 

( ) ( )( )1 1 1y f f x′− = − . Rezult  3 2y x= − + . 

 

            

 



         

 

d) ( )
2

lim lim
2x x

x
f x

x→∞ →∞
= = ∞

−
, deci f  nu are asimptote orizontale. Avem 

( )
lim 1
x

f x
m

x→∞
= =  i ( )lim 2

x
n f x mx

→∞
=  −  =  , de unde obinem c  dreapta 2y x= +  

este asimptota oblic spre +∞ . 

e) Deoarece ( )
( )3

8
0

2
f x

x
′′ = >

−
 pentru orice ( )2,x∈ ∞ , rezult  c  func ia f  

este convex pe ( )2,∞ . 

f) ( )
1

0

5
4ln 2

2
f x dx = −∫ . 

g) Pe intervalul [ ]3,4  func ia f  este descresctoare, deci 

( ) ( ) ( )3 9 8 4f f x f= ≥ ≥ =  oricare ar fi [ ]3,4x∈ . Prin integrare obinem 

( )
4 4 4

3 3 3

8 9dx f x dx dx≤ ≤∫ ∫ ∫ . 

 

            

 


