
         

 

Varianta 93 
SUBIECTUL I 

a) 1. b) ( )1,1M . c) 0. d) ( )2 3 3 2y x= + . 

 

d) ( )2 3 3 2y x= + . e) 
4 4

,
3 3

G
 
 
 

. f)  2a = . 

SUBIECTUL II 

a) Funcia f  este bijectiv i ( ) 1

2

y
f x y x

−= ⇔ = . Inversa funciei f  este funcia 

( )1 1
: ,

2

x
f f x− −→ =R R . b) 20 15 1 6.E = − + =  c) De exemplu 17k =  (de fapt 

{ }17,18,...,63k ∈ ). d) Soluia este 4x = . e) 
3

5
p = . 

2.  
a) ( ) 212 2,f x x x′ = + ∀ ∈R . b) 3. c) ( )0 2f ′ = . 

d) ( ) 0f x′ >  pentru orice x ∈ R , deci f  este strict cresctoare pe R . e)
4
3− . 

SUBIECTUL III 
a) ( )det 2X = . b) ( )rang 2X = . 

c) Cum ( )det 1 0U = ≠  rezult  U  este inversabil. Matricea 1U − se determin prin 

calcul sau se verific faptul c  1 1 1 0

0 1
U U U U− −  

⋅ = ⋅ =  
 

. 

d) Avem c  1 1 1 1 2 1 1 0 3 1 1 0 3

0 1 1 1 0 1 1 1 0 1 1 0
U A U − −        

⋅ ⋅ = = =        − −        
. 

e) 3, 1.a b= − = f) 

f) ( ) ( ) ( )( )( )1 1 1 1 1B Z B B W B B Z B B W B B Z W B− − − − −⋅ ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ = ⋅ ⋅ ⋅ = ⋅ ⋅ ⋅ , deci are loc 

egalitatea cerut. 

g) 
2 1

, , ,
1 1 1

a x
P Q a x

a x

−   
= = ∈   − +   

R  verific  ecuaia dorit . 

SUBIECTUL IV 

a) ( ) 2

2
,

2

x
f x x

x
′ = ∀ ∈

+
R . 

b) Dac  ( )1, ln 1x e∈  +   , atunci 1 0x − ≥  i ( )
1 1

1
ln 1x e

≥ ≥
+

, de unde obinem 

inegalitatea dorit. 

 

            

 



         

 

c) Efectuând înmulirea în inegalitatea de la b), obinem  inegalitatea de demonstrat. 
d) Din a) avem c ( ) 0f x′ >  pentru [ ]0,1x∈ , deci f  este cresctoare pe [ ]0,1 . 

Atunci ( ) ( ) ( ) ( ) [ ]1 0 1 ln 1 , 0,1f f x f e x= ≤ ≤ = + ∀ ∈  i înlocuind în c) pe x  cu 

( ) ( )1, ln 1f x e∈  +   , obinem inegalitatea de demonstrat. 

e) Pentru ( ) ( )2 2
, , 4 0u v u v uv u v∀ ∈ + ≥ ⇔ − ≥R , adevrat . 

f) Din d) avem ( )
( )

( )
( )

( )
( )

( )

1 1

0 0

1 ln 1 1 ln 11

ln 1 ln 1 ln 1

f x e e
dx dx

f x e e e

  + + + +
+ ≤ =  + + + 

∫ ∫ , i utilizând 

proprietatea de liniaritate a integralei definite, gsim inegalitatea de demonstrat. 

g) Lu m ( ) ( ) ( )

1 1

0 0

1 1
,

ln 1
u f x dx v dx

e f x
= =

+∫ ∫  în inegalitatea de la e) i avem 

( ) ( )
( )

( )

2 2
) ) 1 ln 11 1 1 1

,
ln 1 4 ln 1 4 ln 1

e f e
u v u v

e e e

     + +
⋅ ⋅ ≤ ⋅ + ⋅ ≤ ⋅          + + +     

 de unde  se obine 

inegalitatea cerut. 

 

            

 


