
         

 

Varianta 060 

 
SUBIECTUL I 

a)  3. b) 2 . c) 
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f) 2 4 0x y+ − =  este ecuaia c utat . 
SUBIECTUL II 
1. 

a) 
∧∧
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d) ( ) xexf =′′ >0, pentru orice numr real, deci funcia este convex. e) 4. 
 
SUBIECTUL III 
a) pentru GIba ∈⇒== 20,1 . 
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. c) det 0A a= ≠ . 

d) exist  matricea 1−= CD , unde 1−C este inversa matriceiC . 
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f) Se demonstreaz prin inducie matematic, c   

( ) ∈∀









++++⋅
=








− n

aaab

a

b

a
n

nn

,
1...1

0

1

0
12

N ∗ , 

prin urmare ( ) 










+++⋅
=









1...1

0

1

0
2006

20072007

aab

a

b

a
. 

g) Fie
0

1

x
X

y

 
=  
 

. Ecuaia nX A= , folosind punctul f), devine  
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SUBIECTUL IV 
a) ( ) ( ) 01,91 =−=− gf . 
b) Prin calcul direct se arat egalitatea cerut. 

c) Dac  0111 99 <+⇔−<⇒−< xxx , deci ( ) 0<xg , iar dac 

 0111 99 >+⇔−>⇒−> xxx , adic  ( ) .0>xg  

d) Din b) avem ( )
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Din c) se obine c  
( ) ∈∀>
+

x
x

xg
,0

1
R-{ }1− . Cum ( ) 91 =−f , obinem c  

( ) ∈∀> xxf ,0 R. 

e) Funcia F  este derivabil pe R i prin derivare obinem ( ) ( )F x f x′ = . Deci F  

este o primitiv a funciei f  pe R. 

f) Avem ( ) ( ) ∈∀>=′ xxfxF ,0 R (vezi d)), deci funcia F  este strict cresctoare pe 
R. 
g) Din punctul anterior deducem c F  este injectiv. Cum ( ) ∞=
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este continu pe R F⇒ este surjectiv. În concluzie, F  este bijectiv. 

 

            

 


