
         

 

Varianta 090 
 

SUBIECTUL I 

a) 5,0 == ba . b) 1.dm = c) i− . d) Din 22 2 0 { 2}.a a− + = ⇒ ∈ ±  e) 2 2+ . 

f) ( )0 0 0 6 2
sin 75 sin 45 30

4

+= + = . 

SUBIECTUL II 
1.  

a) ( ) 1 ˆˆ ˆ ˆ ˆ5 7 5 7 3x
−

= ⋅ = ⋅ = . b) 2=m .c)1. d) 3 1
2 2 .

3
x x= ⇔ =  e) 

2 1
.

4 2
p = =  

2.  

a)   ( ) 2' 6 4, .f x x x= + ∈ R  b) 
2
3

. c) 4. d) ( )' 0f x >  pentru x ∈R , deci f  este 

strict cresctoare pe R. e) 
2
1

. 

SUBIECTUL III 
a) 2,I E M∈ c ci 0,1,2∈ N . 
b) Prin calcul imediat. c) Prin calcul imediat. 

d) ( )1 0
, rang 1.

0 0
C M C

 
= ∈ = 
 

 e) ( )2007 0
, det 2007.

10 1
D M M

 
= ∈ = 
 

 

f) Cum ( )det 1E = , rezult  c  E  este inversabil. Prin calcul, 1 1 0
.

2 1
E M−  

= ∉ − 
 

g) Fie 
a b

X M
c d

 
= ∈ 
 

 i 1 .X M− ∈  Deoarece 1
2X X I−⋅ =  avem c 

( ) ( )1
2det det ,X X I−⋅ =  deci ( ) ( )1det det 1,X X −⋅ = se consider mai depatre doua 

cazuri. 
SUBIECTUL IV 

a) ( ) 2

' 2 , .xf x x e x= ⋅ ∈ R  

b) Dac  [ ]1,x e∈ , atunci 1 0x − ≥  i 
1 1

x e
≥ , deci inegalitatea este adevrat . 

c) Din b) efectuând înmulirea, obinem 
1 1

1 0,
x

e x e
− − + ≥ de unde rezult inegalitatea 

cerut . 

d) Dac  [ ]0,1x∈ , atunci [ ]2 0,1x ∈ , deci ( ) [ ]2

1,xf x e e= ∈  i folosind c), rezult 

inegalitatea cerut. 

e) ( ) ( )2 2
4 0u v uv u v+ ≥ ⇔ − ≥ , inegalitate adevrat  pentru , .u v∀ ∈R  

 

            

 



         

 

f) Din d) rezult  c  ( )
( ) 1

1 1

0 0
0

1 1 1 1
,

f x e e e
dx dx x

f x e e e e

  + + ++ ≤ = ⋅ =  
 
∫ ∫ i folosind 

proprietatea de liniaritate a integralei definite, rezult concluzia. 

g) Fie [ ]2 2
1 1

0 0

1
1, , ,1x xu e dx e v e dx

e
−  = ∈ = ∈   ∫ ∫ . Atunci avem 

( )
2

2
) )

2

1
11

4 4

e f
u v

ee
u v

e e

 + ⋅  +   ⋅ ⋅ ≤ ≤ 
 

, de unde se obine inegalitatea dorit. 

 

            

 


