
         

 

Varianta 071 
 

SUBIECTUL I 
a) Înlocuind în formula hahAV b ⋅=⋅= 2  ob inem 36=V . 

b) Triunghiul este dreptunghic, deci aria este 3
2

=⋅= ACAB
A . 

c) tg1 ctg1 1 0⋅ = > . 

d) Centrul de greutate este )2,1(
3

253
,

3

322 −=






 −+−−
GG . 

e) 
7 3

sin sin 2 sin
3 3 3 2

π π ππ = + = = 
 

. 

f) Din condi ia de paralelism se obine panta 2=m . Ecuaia dreptei care trece prin 
punctul )1,1(A i are panta 2=m  este  12)1(21 −=⇔−=− xyxy . 
 
SUBIECTUL II 
1)  

a) Numerele -1 i 1 sunt rd cini, deci probabilitatea este 
3

2
. 

b) Avem ( ) ( )11 2 +−= XXf , deci polinomul este divizibil cu 1+X . Atunci câtul este 

( ) ( )2
1C X X= − , iar restul este ( ) 0r X = . 

c) Aplicând relaiile lui Viete avem 1321 =++ xxx . 

d) Aplicând relaiile lui Viete avem 1321 −=xxx  

⇒ 1
111

321

321

323121

−=++=++
xxx

xxx

xxxxxx
. 

e) Deoarece ( ) { }0 1,1f x x= ⇔ ∈ − , avem c { }3log 1,1x∈ − , deci 
1

,3
3

x
 ∈ 
 

. 

2)  
a) xxf x 22006ln2006)( +=′ , x∈R . 

b) 2006ln)0(
)0()(

lim
0

=′=−
→

f
x

fxf
x

. 

c) Cum ⇒>∀>′ 0,0)( xxf func ia f este strict cresctoare pe ),0( ∞ . 

d) 022006ln2006)( 2 >+=′′ xxf  pentru orice ∈x R , deci funcia este convex pe R . 
e) Deoarece 0)( >xf  pentru orice ∈x R, atunci aria este 
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SUBIECTUL III 

a) Alegem 2

1 0
0 ( 1, ) (0)
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b) 
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)2(A 3)2(det =⇒ A . 

c) 21 2 2
det ( ) (1 2 )(1 ) 2 1 0

1

x x
A x x x x x

x x

+ −
= = + − + = + >

−
 pentru orice ),1( ∞−∈x . 

d) Din ( )( )1, 1 1 1 0 1x y x y xy x y> − > − ⇒ + + > ⇔ + + > − , deci ),1( ∞−∈++ yxxy . 

e) Pentru ( ) ( )A x A y M⋅ ∈  avem  
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pentru c ),1( ∞−∈++ yxxy  pentru orice ),1(, ∞−∈yx , folosind d). 

f) Utilizând e), deducem c ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )
)

0
a

A x A x A x A x A xx x x A′ ′ ′ ′⋅ = ⋅ = + + = , dac  

alegem 0xx x x′ ′+ + = , adic  ( )1,
1

x
x

x

−′ = ∈ − ∞
+

. A adar 
1

x
A M

x

− ∈ + 
 convine. 

g) Din e) rezult partea stabil i comutativitatea. Asociativitatea rezult din faptul c  

( )2M M⊂ R  i înmul irea este asociativ pe ( )2M R . Elementul neutru este 

( )2 0I A M= ∈  i din f) avem c toate elementele mulimii M  sunt inversabile. 

A adar ( ),M ⋅ este grup comutativ. 

 
SUBIECTUL IV 

a) 
22 )1(

4

)1(

22)1(2
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b) 
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c) 0)1( =f , 0)1( =g  i 0)1( =′g . 

d) Deoarece ( )lim 2
x

f x
→∞

= , dreapta 2y =  este asimptot orizontal  spre +∞ . 

 

            

 



         

 

e) Conform punctului b) avem )(xg′
2

2

)1(

)1(

+
−−=

xx

x
0≤  pentru orice ),1[ ∞∈x , deci 

func ia g este strict descresctoare pe  ),1[ ∞ . 
f) Deoarece funcia g  este strict descresctoare pe ),1[ ∞ )1()( gxg ≤⇒  pentru orice 

),1[ ∞∈x , adic  0)( ≤xg  pentru orice ),1[ ∞∈x x
x

x
ln

1

)1(2 ≤
+
−
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),1[ ∞∈x . 

g) Din punctul anterior avem c 0)( ≤xg  pentru orice ),1[ ∞∈x 0)(
2

1

≤⇒ ∫ dxxg . 

 

            

 


