Varianta 032

SUBIECTUL |

a)z=-1-i.

b) ad{-13 .

C) sin7—7+sin7—7:ﬁ+2.
4 2 2

d) tgl5 [etgl5 = 1.
e) Condiia ca puncteleA, B i fie situate pe dreaptax—y—3= 0 implica sistemul

2c-4=0 . .
cu soldia c=2 si d =1.
1-d=0

f) Se poate considera punciMi (1,2).
SUBIECTUL Il
1.

3
a) log, 3- log, 6= Iogzg =-11Z.
V142
J3 6
c) Polinomul f = X* +2X? -2X -1 are sumasadicinilor —2.

d) t(9(v3))=t(0)=-3.

b) =0.

e)m=3.
2.
a) Cuma,,, —a, :ﬁ >0, rezulti ci sirul (a,)  este strict cresitor.
n+ :
b) Se pot considera futite f,g:R -~ R, f(x)=x* si g(x)=x*+1, pentru care

f'(1)=9g'() = 2.
c) Fungia f este continiipeR si f'(x)=3x"-3, xOR. Cum f'(x)>0 pentru
xOR\[-1,] si f'(x)<0 pentruxO[-11], rezultici x=-1si x=1 sunt puncte de
extrem. Decif are doé puncte de extrem.

X -5x+6_. (x=3)(x-2) _1

-9  x3(x-3)(x+3 6

@ im



3
e) AvemJ.xdx:g, decin=3.
2

SUBIECTUL 1l

a) (1-i)ei=i.

b) Se arat ca legea este comutatfivdeci este suficientigezolhim ecugia zoce=z.
Aceast egalitate revine l&(z+i)=(z+i)(1-i), 0zOC, ceea ce implice=1-i.
c¢) Calcul direct.

d) Folosind b) rezuit z=3+i .

e) Egalitateazo f = f implica, folosind c),(z+i)(f +i)=f +i, OzOC. Atunci
f+i=0,decif=-i.

f) Folosind c) aven{zou)ow=(z+i)(u+i)(w+i)-1=zo(uow), Ozu,wOC.

g) Pentrun=1, avem egalitatea =(z+i) -i . Presupunemic

.\ k . . o .\ k+1 .
ZoZzo...oz=(z+i) —i si demonstim ¢ zozo...oz=(z+i)  —i.Avem
%,—J %f_/

dek ori dek+1 ori
ZoZo...oz:((z+i)k oz):((z+i)k —i +i)(z+i)—i =(z+i)" -i . Atunci
dek+1 ori

Zozo...0z=(z+i)" —i pentru oricendN", 0zOC
%/_/

den ori

SUBIECTUL IV

a) f/(x)=x""-1, x=0.

b) lim f, (1) :|im[1 —1j:—1.
n- o n-oo n

1

) jfl(X)dXZj(x—,:‘X)dxz(n(ﬁ;:l)_x_;jo

= 1 -
n(n+1) 2

d) Fungia f, este contingisi f,' (x)=k(x"* -x**), x=20. Avem f'(x) <0 pentru

|

0 0

x0(0,1) si f'(x)>0 pentrux>1. Deci x=1 este puncte de extrem (minim) local

pentru funda f .

e) Din d) rezult f,(x)= f (1) _K g oricare ar fix>0, n>2. Dupi inlocuire se
n

obgineED(” > X +E—1, x=20, n=2, k<n-1. Pentruk = n inegalitatea devine
n n

x"=x", x=0.



f) Deoarecef, (x) = f (1) =K _1 oricare ar fix=0, n=2 rezuls
n

1 1
Jfk zj( —1jdx=5—1.
n
0 0
g) Folosind inegalitatea de le e), aveEEXn > Zxk + ZE -n. Dad se
k=1 n k=1 k=1 n

n+ 1 n+1 - R . .
efectueaz sumele, se alme T >——-n+ Zxk . Se imparte inegalitatea cu

2 si rezuth X" +12i(x” +x”’1+...+1), x=20,n=2.
n+1



