VARIANTA 039

SUBIECTUL |

a) AB=49+16=5
2
b) Punand conda ca m § verifice ecuéa elipsei olin a? =1sicuma> 0, convine numai
a=2
7l n
c)tg= +tg= =+/3+1
) tg 3 g 2

d) Cercul inscris indtratul de latuk 2 are diametrul egal cu laturatratului, adié raza 1; deci
aria cercului ester

1+1-
e) Distana cerui este| :q = Q
V2 2
fya=2z-2z> = 2(+i)- A+i)?=2+2i-2i =2
SUBIECTUL Il
1

a) Evidentn = 2 si convinn=5
b) a, =a, +9r under =a, —a, =2, decia,, =1+18=19

c) Deoarece sotiile ecuaiei z* =1 sunt 1, -1, i, -1, probabilitatea ca o sidLsi fie reak este
2 1
4 2

d) Evidentg(x) = %3 si g(6) =1
e) Restul estef (\/E) =4-4+5=5
2

a) f (1) =1n1=0
b) f'(x) =Inx+1[0)x>0

c) f'(xX)=0 < 1+Inx=0 < x= 1 si cum n jurul gu f' isi schimhi semnul rezult X = 1
€ €

punct de extreme local

d) jf‘ f'‘X)=f(e)-f(@ =elne-1inl=e

e) lim ) =lim Inx =lim 1 =0 (am aplicat I'Hopital)

X— 00 2 X — 00 X X - 00 X



SUBIECTUL 1lI

+

a) |X| <lsi |y| <l= |xy| <lsau—-1<xy<1saul+xy>0. Inegaliitle —1< :i:_ y <1
Xy

sunt echivalente ca1— xy < x+ y <1+ xy([0)x, y O (-11) . Prima este echivalentu

L+ x)(1+y>0,) iar adoua cyl—-x)(1-y) > 0, care sunt echivalente

b) Se verifi@ prin calcul direct

@+x)A+y)d+2) - A-x)A-y)1-2)
L+x)(1+y)I+2) +@-x)1-y)1-2)

c) Se calculedz (X~ y) o Z si se obtine iar apoi

Xo (Yo z) di acelasi rezultat
d) Se oine e=00G
e) Se obne y =-x0G
f) Cum verificarea s-aitut, ¢ aitimca P, = P,,;. Avem X, o X, 0...0 X, o X 4 =
_ A+ X 0o X )A+ X)) —A=X 0o X, )A— X,1y) _
@+ X 0o X )(LF Xopg) + (L= X 00 X ) (1= X0)
|20+ %) [ X)L+ Xp) — 20 %)= X, ) (A= X,)
214 %) (L X, ) (LX) + 20 %) (= X)L X )

@+1}6HJJ—@—1}(LJq Agﬁﬁﬂi}—l n-1
glolo 22U n) T 2 n) 25" n 287 n
23 n 1+1.. 1+E+1—1.. 1—1 §Eﬂn—+l+lﬂgn—_l

2 n 2 n 23 n 23 n

n+1_1

2 p_n*+n-2
n+1+1_n2+n+2

2 n
SUBIECTUL IV
a) f'(x) = ——-—%X_(O)xOR
VE+2 2 +1

b) f'(x) = x{\/ 21 - ] j }< 0,(0)x>0= f este strict descrestoare pe[0;+)
X" +2 X“+1

o) lim f(x):Iim(\/x2+2—\/x2+1)=lim L =0
X — 00 X - 00 xﬂoo\/X2+2+\/x2+1
d) lim f(x) = lim ! = 0= y =0 asimptoi orizontak citre — oo

e X2+ 244X +1



&) (k) =vkr2-vk+i= Y t (k) = (Vkv2-vk+1)=Vn+2-+2

. 2 2
DN N o ﬁ(\/“n'm_
im 7n =lim Jn =lim 7n =

2 X
dt=[to—t gt

T T t?+a ¢ 1 X
f) |Vt?+a’dt = | —— +a’ [ ——dt =tJt* +a®
et e e e e [ e
X X 2
—J'\/t2+a2dt+azln(t+\/t2+a2)())(:>j\/t2+a2dt:%x\/x2+a2+%In(x+\/x2+a2)—
0 0

a2
-—Ina
2

g) Deoarece f este strict pozitigi contind pe (0;1] rezult ca aria cerateste

1 1
J‘(\/x2 + 2)dx—f(\/ x? +1)dx si aplicand punctual f) pentru x=1 s{2 , respectiv x=1 si a=1,
0

0 V2

e +In(L++/3) —In\/_—%«/_—%ln(Hx/E)

1
obtin: [ f(x)dx =
) 2



