
         

 

Varianta 017 
 
SUBIECTUL I 

a) 5a = . b) Rk,ky ∈=  constant; c) 0; d) 2z = ; e) 3820−=AC ; f) 2. 

 
SUBIECTUL II 
1. 

a) 5̂ ; b) 
3

2
x = ; c) 

3

2
x = ; d) 2000 de numere; e) 26 15C = . 

2. 
a) ( )1 1f ′ = . 

b) 1y x= − . 

c) [ ] 1
lim ( 1) ( ) limln 0
n n

n
f n f n

n→∞ →∞

++ − = = . 

d) 
( ) ln

lim lim 0
x x

f x x

x x→∞ →∞
= = . 

e) 
1

2
. 

 
SUBIECTUL III 

a) ( )
1 1 1

1 0 1 1

0 0 1

A

 
 =  
 
 

 rezult  ( )( )det 1 1A = , deci ( )( )rang 1 3A = ; 

b) ( ) ( )
1 1 2

0

0 0

y y

A x A y xy x y

xy

+ + 
 ⋅ = + 
 
 

;  ( ) ( )A x A y V⋅ ∈  dac  1 2 1y y+ = + = imposibil. 

Deci ( ) ( )A x A y V⋅ ∉  pentru orice { }, 0,1,2x y ∈ . 

c) folosind b), obinem 2

1 2 3

0 1 2

0 0 1

B

 
 =  
 
 

 i 3

1 3 6

0 1 3

0 0 1

B

 
 =  
 
 

. 

d) Folosim principiul induciei matematice ; 
e) Dac  ( )A A x V= ∈  i ( )B B y V= ∈ , atunci ( ) ( ) 2 2det detA B B A x y⋅ = ⋅ = ⋅ . 

Pentru ca { }2 2 0,1,2x y⋅ ∈  avem posibilit ile 0x =  i y U∈ , sau 1x = , 1y = , sau 

{ }1,2x∈  i 0y = .  

 

            

 



         

 

f) Oricum am aeza 8 elemente egale, determinantul va avea dou linii i dou  coloane 
egale, deci determinantul este nul. 

g) Se poate considera 

1 1 1

0 1 1

1 2 1

M T

 
 = ∈ 
 
 

, pentru care ( )det 1M = − . 

SUBIECTUL IV 

a) ( )
3

3

8x
f x

x

−′ = , ( ) ( ),0 0,x∈ −∞ ∪ ∞ . 

b) ( ) 0f x′ =  admite soluia 2x =  i ( ) 0f x′ >  pentru ( ) ( ),0 2,x∈ −∞ ∞∪ , deci f  

este cresctoare pe ( ) ( ),0 2,−∞ ∞∪  respectiv ( ) 0f x′ <  pentru ( )0,2x∈ , deci f  este 

descresctoare pe ( )0,2 . Atunci 2x =  este punct de minim local. 

c) Funcia f  este continu pe ( ) ( ),0 0,−∞ ∪ ∞  i ( ) ( )
0 0

0 0

lim lim
x x
x x

f x f x
→ →
> <

= = ∞ , deci 

0x =  este asimptota vertical la graficul funciei f . 

d) Avem ( ) 4

24
0f x

x
′′ = > , pentru orice ( ) ( ),0 0,x∈ −∞ ∪ ∞ , deci f  este convex pe 

intervalele ( ),0−∞  i ( )0,∞ . 

e) Considerm funcia continu  ( ) ( ): ,0 0,g −∞ ∞ → R∪ , ( ) ( ) 3g x f x= − . Avem 

( )1 3g − = −  i 
1 19

2 3
g
 − = 
 

, deci exist 0

1
1,

2
x

− ∈ − 
 

 astfel încât ( )0 0g x = . Avem 

( )1
1 0

2
g g
  ⋅ < 
 

, deci exist 0

1
,1

2
x

 ∈ 
 

 astfel încât ( )0 0g x =  i ( ) ( )2 6 0g g⋅ < , deci 

exist  ( )0 2,6x ∈  astfel încât ( )0 0g x = . Rezult  c  ecuaia ( ) 3f x =  admite trei 

solu ii reale. 

f) ( )( )
2

2

4 3
lim lim 3
x x

x
f x x

x→∞ →∞

−− = = − . 

g) 
2

1

1
( ) 0

2
f x dx = >∫ . 

 

            

 


