
         

 

Varianta 057 
 
SUBIECTUL I 

a) 22 =⇒−= ziz . b) 5=AO . 
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⋅ = ⋅ = . e) ( )2,2,2G . f)  5,1 −== ba . 

SUBIECTUL II 
1. 
a) Calcul direct. 

b) Conform punctului a), avem ∈∀+=+=
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Z 6 . 

c) Deoarece ( ) 10 =f , avem ( ) 01 =g . 

d) Ecuaia devine: ( ) ( ) { }0,37327 22 −∈⇔++=+ xxxx . 
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xf . b) ( ) ( ) 8ln5ln

1

0

1

0

−==′∫ xfdxxf . 

c) ( ) ( ]0,,0 ∞−∈∀≥′ xxf , deci f  este strict cresctoare pe ( ]0,∞−  i 

( ) [ )∞∈∀≤′ ,0,0 xxf , deci funcia f  este strict descresctoare pe [ )∞,0 . 
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R i atunci ( ) ( ) ∈∀≤+−+< xxx ,4ln1ln4ln0 22 R. 

 
SUBIECTUL III 

a) Pentru 0,1 == ba  i 10212 =⋅−  avem GI ∈2 . 

b) Fie  12,
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B , GBA ∈, . Prin 

calcul direct obinem 
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 cu ,12 22 =− vu  deci GBA ∈⋅ . 

c) 1det =A . 

 

            

 



         

 

d) 122 012det −∃⇒≠=−= XbaX , se verific  egalit ile 

2
11 IXXXX =⋅=⋅ −− . ( ) 12det 221 =−=− baX  i atunci GX ∈−1 . 

e) GA ∈
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.f) Ar t m inductiv c  dac   0,,,, >
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X cu 0,,, >nnnn dcba . Într-adevr, pentru 1=n  este adevrat, iar 

pentru demonstraia 1+⇒ nn PP , observm c  
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XXX 1 . Deci ∈∀≠ nIBn ,2 N ∗ , deoarece 

0>nb .g) Din f) rezult  c  2 3, , ,..., nB B B B  sunt matrice diferite pentru c, dac  

∈∃ βα , N ∗  astfel încât 2IBBBB =⇒⋅= −− αβαβα , contradicie cu f). Deci G  

conine cel puin 2007 elemente. 
SUBIECTUL IV 
a) Calcul direct. 
b) ( ) ( ) 00,00 =′=′ gf . 

c) Avem ( ) 0, 0f x x′ < ∀ > , deci f  este strict descresctoare pe ( )∞,0  i atunci 

( ) <xf ( ) 0lim
0
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=
>
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. Avem ( ) gxxg ⇒>∀>′ 0,0  strict cresctoare pe ( )∞,0 , 

astfel ( ) ( ) 0lim
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. Deci ( ) ( ) 0,0 >∀<< xxgxf . 

d) ( ) ( ) ( ) 2

1 1 1

1
1 3 ... 2 1 2 1 2 1 2

2

n n n

k k k

n n
n k k n n

= = =

+
+ + + − = − = − = ⋅ − =∑ ∑ ∑ , ∗∈∀ Nn . 

e) Fie ( )nP  egalitatea de demonstrat. Dup parcurgerea etapei de verificare vom 

demonstra ( ) ( )1+→ nPnP . 
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g) Folosind c) rezult ( ) 0,1ln
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Dup  calcularea integralelor rezult  
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