Varianta 086
SUBIECTUL |

a)OC = V5. b) 2. c) Centrul est®(0,0) sirazar = V2. dp= %

e)AB(0,-2). f) Re(L+2i)?’= Re(-3+4i) = -3.

SUBIECTUL 1l

1.

a) X’ +x=2 « x0{1,2}.b) a, =13. ¢c) 0.d) 1.

e) Daa f = X*-2X®%+3X?-4X +a, atunci restul este = f (1) . Rezult
2=a-2-= a=4.

2.

a) f'(x)=(x®&*)'=1-x)&* ,xOR. b) 1. ¢) 1.dy1. d)o.

SUBIECTUL Il

a) det(A)= 0, B=

= O O
o O O

1
0|, decidet(B)= 0.
0

1 00
b) rang(A) = 2,rang(B)= 2.¢)B*=|0 0 0| ,B°
0 01
d) Pentrun=1 afirmaia este adewrati. Presupunemacafirmaia
pentrun=k, kON", si o demonstim pentrun=Kk +1. Avem
20 ') (1 0 1D 2 0 2
A"=AA= 0 1 O 0 1 0= O
2t 0 2*/(1 0 1 2
adia afirmaia este adewrata si pentrun=k +1.
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0

0
0
1

o O O

1
0|=B.
0

ste adeirata

D

1 o,
0 2
1+b 0 a 2
e)l,+aB+bB°=A’=| 0 1 0 |= 0 - a= &ib=1.
a 0 bp+1 (2 0 2
f) Din c) rezult ca B* =B ,B*=B? B®=B. Atunci B> =B?, B>*'=B, nON".

0
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Consideim k =2m+1,mON . Atunci egaliatatead” = I, + B+ B* +...+ B“ revine la



m+1 0 m+1
A=l 0 1 0 |[,deunde ofinem2™=m+1cum=2""-1. Deci pentru
m+1 0 m+1
orice nON" exist k=2"-10N astfel incatA” =1, +B+B*+...+ B*.
. a 0 «a
g) Avem & ZAK: 0 n O, undeg=1+2+2+ .+ 2%= 2- 1Cum
K a 0 «a
elementul de pe pag (2,2) din matriceaB*(kN) este 0, vom deducé ¢

p

elementul de pe acegozitie din matriceaz B este 1. Cunm = 2, cei doi
k=0

membri nu pot fi egali.

SUBIECTUL IV

) £(9=—

™ xD(—E,ooj.b) l.c)l-a+a(l-b)=1-a+a-ab=1-ab,0a p0R

d) Ixirng)_l: f. (0) :E. e) Utilizand c)ki d) avem

"ml—fixﬁjAX):mn[L—ﬁ@Q+fdxﬁ@ffAX»J::}_2:_§.

f) Efectuand inmuirile din membrul drept, acesta devine

1-a +(a ~aa,) t(aa, —a@,a,) +...t(aa,..a,, ~aa,..a,) =

=1-aa,..a,, adia are loc egalitatea ce#ut

g) Utilizand f)si d), limita cerusi devine

Ln - Iim{l_ fl(x) + fl(x)(l_ fZ(X))+__,+ fl(X) fZ(X)....fn_l(X)(l— fn (X)):| —
X0 X X X

-n(n+1)
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