
         

 

VARIANTA 033 
 
SUBIECTUL I 

a) fie M mijlocul segmentului [AB]; atunci Mx  =2 , My  =2 , Mz  =2; 
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c) z = (1+i  )10 = ( 1-1+2i  )10 = 210 10i⋅ = -210 ⇒  Real z = -210 ; 
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f) Punctul se afl pe cerc ⇔ 9α 2 + 16α 2 = 25 ⇔ α =1 sau α = -1; 
 
SUBIECTUL II 
1. 

a) Numerele 100, x , 10 sunt in progresie aritmetica dac 55
2

10100 =+=x ; 

b) Inegalitatea este verificat de numerele de la 1 la 6 deci probabilitatea este 
3

2

9

6 = ; 

c) ( ) 0822208222
22 =−⋅−⇔=−⋅− xxxx  si notând 2x = y>0 obin y2 – 2y – 8 = 0; y∆ = 4 + 32 = 36;    

     y1 = -2 < 0 nu convine; y2 = 4 >0 convine ⇒  2x = 22 ⇔  x=2; 
d) Restul este f (–1) = –1; 

e) ;12log)9(loglog 232 Z∈==  

2. 
a) f (0) = e 0 – 0 = 1; 

b) f ’( x ) = xe – 1 ( ) Rx ∈∀ ; 

c) f ’( x ) = xe – 1 >0 ( )x∀ >0 ⇒  f  e strict cresctoare pe [0,∞ ) 

d) f  (0) = 1 >0 i f  strict cresctoare ⇒  f  ( x ) >0 ( ) ][ 1,0∈∀ x . În plus f  continu  pe [0,1], deci aria cerut este: 

2

3
1

2

1

2
)(

0

121

0

−=−−=







−=∫ ee

x
edxxf x ; 

e) +∞====







−=

∞→∞→∞→∞→∞→ 2
lim

2
limlim

1
lim

)(
lim

222

x

x

x

x

x

x

x

xx

e

x

e

x

e

xx

e

x

xf
 (am aplicat de dou ori l’Hospital). 

 
SUBIECTUL III 
 

a) 0 = 0 + 0 2 ; 1 = 1 + 0 2 ; ϖ = 1 + 1 2  i ϖ = 1 + (-1) 2  deci 0,1,ϖ ,ϖ ∈H. 
b) Se verific  prin calcul direct; 

c)  Fie z =  a + b 2  si y =  c + d 2  cu a,b,c,d∈Z. Atunci x + y = (a + c) + (b + d) 2 , deci z + y∈H si  

z·y = ac + 2bd+ 2 (ad + bc) deci z·y∈H; 
d) Se verific  prin calcul direct; 
e) Rezult  din d) 

 

            

 



         

 

f) Deoarece G∈ϖ , rezult  G∈=⋅ 2ϖϖϖ  i inductiv obinem c  ( ) *, NnGn ∈∀∈ϖ . Atunci 

{ ϖ , 2ϖ ,…, 2006ϖ } G⊂  si jiji ≠∀≠ ,ϖϖ . Deci mulimea G conine cel puin 2006 elemente. 
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= a + b 2  i cum b>0, deci b≠ 0, rezult  c  Q∉2007ϖ . 
 
SUBIECTUL IV 

a) f ’( x ) = xe , g ’( x ) = ( ) 0,
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d)  Deoarece g continu pe (0,∞ ) i +∞=
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 rezult  c  singura asimptota verticala este x =0; 
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C , evident A>0 i folosind f) am At2 + Bt + C≥ 0( ) Rt ∈∀  

BCBACBt 4040 22 ≤⇔≤−⇔≤∆⇔  adic  tocmai inegalitatea cerut. 

 

            

 


