
         

 

Varianta 086 
SUBIECTUL I 

a) 5=OC . b) 2. c) Centrul este  O(0,0)  şi raza 2=r . d) 
2

1=p . 

e) (0, 2)AB −
uuur

. f) 3)43Re()21Re( 2 −=+−=+ ii . 
SUBIECTUL II  
1.  

a) }2,1{22 −∈⇔=+ xxx . b) 137 =a . c) 0.d) 1. 

e) Dacă 4 3 22 3 4 ,f X X X X a= − + − +  atunci restul este (1)r f= . Rezultă 
2 2 4a a= − ⇔ = . 
2.  
a) '( ) ( ) ' (1 ) ,x xf x x e x e x− −= ⋅ = − ⋅ ∈R . b) 1. c) 1.d) 1− . d)0. 
SUBIECTUL III 

a) ( )det 0,A =  
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, deci ( )det 0B = . 

b) ( )rang 2A = , ( )rang 2B = . c) .
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d) Pentru 1n =  afirmaŃia este adevărată. Presupunem că afirmaŃia este adevărată 
pentru , ,n k k= ∈ N*  şi o demonstrăm pentru 1n k= + . Avem 
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adică afirmaŃia este adevărată şi pentru 1n k= + . 
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f) Din c) rezultă că 3 4 2 5, , .B B B B B B= = =  Atunci 2 2nB B= , 2 1nB B+ = , n ∈N* . 

Considerăm 2 1,k m m= + ∈ N . Atunci egaliatatea 2
3 ...n kA I B B B= + + + +  revine la 
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, de unde obŃinem 12 1n m− = +  cu 12 1nm −= − . Deci pentru 

orice *n ∈N  există 2 1nk = − ∈ N  astfel încât 2
3 ...n kA I B B B= + + + + . 
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∑  unde 2 11 2 2 ... 2 2 1.n nα −= + + + + = −  Cum 

elementul de pe poziŃia  (2,2)  din matricea ( )kB k ∈ N  este 0, vom deduce că 

elementul de pe aceeaşi poziŃie din matricea 
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p
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∑ este 1. Cum 2≥n , cei doi 

membri nu pot fi egali. 
 
SUBIECTUL IV 

a) ( ) , , .k

k e
f x x

e kx k
 ′ = ∈ − ∞ +  

b) 1. c) 1- (1- ) 1- - 1- , ,a a b a a ab ab a b+ = + = ∀ ∈ R  

d) 
( ) ( )
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1
lim 0k

kx
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f

x e→

− ′= = . e) Utilizând c) şi d) avem 
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f) Efectuând înmulŃirile din membrul drept, acesta devine  
=−++−+−+− − )......(...)()(1 21121321212111 nn aaaaaaaaaaaaaaa  

,...1 21 naaa−=  adică are loc egalitatea cerută.  

g) Utilizând f) şi d), limita cerută devine 
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