
         

 

                                               Varianta 024 
 
     SUBIECTUL  I  
 
a) 0 . 

b) 11 . 
c) 03 =++ yx . 

d) 0
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e) 3=n  
f) 1=a  şi 3−=b  . 
 
SUBIECTUL II 
1. 
a)110. 

b) .
2

1
 

c)1 
d) { }1,1−=S  
e) 0 . 
2. 

a) ( )
3

3x
xf = . 

b) :g R →R, ( ) ;4014xxg =  

c) RR →:h , ( ) ;2xxh −=  

d) RR →:u , ( ) .
3

3x
xu −=  

e)1 
 
SUBIECTUL III 
 
a)Cum AAAA ⋅=⋅ ,atunci GA∈ . 
              ,22 AIAI = atunci ∈2I G . 
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XXIXA −=−= 2
2 iar ( ) XIXXA −=−= 2

2 . 

Deci 22 XAXA =  , ( )C2MX ∈∀ . 

e)  Fie =B =+ bAaI 2 
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Atunci BAAB = ,deci GbAaI ∈+2 .. 

f)Fie ∈∈







= dcbaG

dc
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Y ,,,, C.  

Cum GY ∈   ,avem YAAY =  . 
Atunci  
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sau dabc == , . ObŃinem .
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Alegem ∈= ax C , iar ∈−= biy C. 

g)Se obtine
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+=

=
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23,

13,

3
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,2

kndacaI

kndacaA

kndacaI

Ak . 

Cum 22 01det II ⇒≠=  este inversabilă. 
Cum AA ⇒≠= 01det  este inversabilă. 

( ) 22 01det II −⇒≠=−  este inversabilă  . 

Atunci  matricea nA  este inversabilă ∗∈∀ Nn . 
 
SUBIECTUL IV 
 

a) ( )
x

a
axf −=′ ln . 

b) ( ) 0=af ,  ( ) 1ln −=′ aaf . 

c)Presupunem că ( ) 0,0 >∀≥ xxf .Cum ( ) 0=af  , avem ( ) ( ) 0, >∀≥ xafxf  , rezultă că 

ax =  este punct de minim local  ,deci din  teorema lui Fermat  , ( ) ,0=′ af adică 
ea = .Deci ,in mod necesar ea = . 

Avem ( ) .ln xexxf −=  
Arătăm  că pentru ( )xfea ,= 0,0 >∀≥ x . 
Avem tabelul de variaŃie: 
 

 

            

 



         

 

 

ex =0  este punct de minim local  ⇒ ( ) 0,0 >∀≥ xxf . 
 
d) Cum ( ) 0,0 >∀≥ xxf  atunci 0lnln ≥− xaax  sau ax xa lnln ≥ rezultă că 

( )∞∈∀≥ ,0, xxa ax , 0>∀a . 

Atunci ( )∞∈∀≥ ,0, xxe ex  . 

e)Din d),avem ( )∞∈∀≥ ,0, xxe ex . Atunci ∫ ∫≥
1

0

1

0

dxxdxe ex . 

f)Dacă ex = ,evident . 
Dacă ( ) 0=⇒= xfxe ex  .ex =⇒  

g) bcxx xxbc +≥+ , ( )∞∈∀ ,0x , pentru ex = avem .eebcee bceebc +≥+≥+  

Aceasta este posibilă numai când ec ce =  şi când eb be = ,adică ec =  şi eb = .Deci 
ebc == . 
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