
         

 

Varianta 020 
 
SUBIECTUL I 

a) 5AB = . b) 4 0x y+ − = . c) ( ) ( )2 2
1 3 1x y− + − = . d) 6. e) Deoarece 

3 5

7 2 7

π π π< < , rezult  0b a< < . f) 
2

2
− . 

 
SUBIECTUL II 
1. 
a) 3! 6= . b) 42 16= . c) Solu iile sunt 1 1x =  i 2 1x = − . Atunci suma solu iilor este 0. 

d) 1 5 9 13 ... 117 1711+ + + + + = . e) 2−  
2. 
a) ( ) 1 cosf x x′ = +  

b) 
( )

0
lim 2
x

f x

x→
= .  

c) 
( )

lim 1
x

f x

x→∞
= .  

d) ( )
2

0

2
2

f x dx
π π= +∫ .  

e) 
1

lim 0 0 0
n

f
n→∞

  = + = 
 

. 

 
SUBIECTUL III 
a) ( )det 0A =  i ( )rang 1A = ; 

b) 
9 3

27 9
C

− 
=  − 

; 

c) 2 7 14

21 42
A

 
=  
 

; 

d) folosind principiul induc iei matematice se ob ine 17n
nx −= , 1n ≥ . 

e) Avem ( ){ }2

1 2 1 2
,

a b
G X M A X B a b

a b

 − − −  = ∈ ⋅ = = ∈  
   

R R , deci G  are o 

infinitate de elemente. 

f) 
3 3

2 2
Y

− − 
=  
 

. 

 

            

 



         

 

g) Matricele D ∈  (2M R ), 2OD ≠ , pentru care 2OADDA =⋅=⋅  sunt 

6 2

3

x x
D

x x

− 
=  − 

, x∈R . Se poate alege matricea 
6 2

3 1
D

− 
=  − 

. 

 
SUBIECTUL IV 

a) ( ) 1 lnf x x′ = +  i ( ) 1
g x

x
′ = , 0x > . 

b) ( ) 0f x′ =  admite solu ia 
1

x
e

=  i ( ) 0f x′ <  pentru 
1

0,x
e

 ∈ 
 

 respectiv ( ) 0f x′ >  

pentru 
1

x
e

> , deci 
1

x
e

=  este puncte de extrem (minim) local. 

c) ( ) 1
0f x

x
′′ = > , 0x > , rezult  c  func ia f  este convex  pe ( )0,∞ . 

( ) 2

1
0g x

x
′′ = − < , 0x > , rezult  c  func ia g  este concav  pe ( )0,∞ . 

d) 
1

x
e

=  este punct de minim pentru func ia f , rezult  c  ( ) 1
f x f

e
 ≥  
 

 oricare ar fi 

0x > deci 
1

ln 1 ln 0x x ex x
e

≥ − ⇔ + ≥ , 0x > . 

e) f  este continu  pe ( )0,∞  i ( )
0

lim 0
x

f x
→

= , deci nu are asimptote verticale 

 ( )lim
x

f x
→∞

= ∞  rezult  c  f  nu are asimptot  orizontal  spre ∞  

 
( )

lim
x

f x

x→∞
= ∞  func ia f  nu are asimptot  oblic  spre ∞ . 

f) ( )
2

1

1

4

e
e

f x dx
+=∫ . 

g) Fie ( ): 0,G ∞ → R  o primitiv  a lui g . Din a) avem ( ) ( )G x f x C= + , unde C este 

o constant  real . Cum func ia f  este cresc toare pe 
1

,
e
 ∞ 
 

 avem 

( ) ( )2007 2006G G> . 

 

            

 


