
         

 

Varianta 010 
SUBIECTUL I  

a) 5 diagonale; b) 
6

x
π= ; c) 

3
cos

2
x = . d) 1ABm = ; e) ( )1,1M ; f) 

1 3

2 2
i+ . 

 
SUBIECTUL II  

1.  

a) 2 1

1

2
r a a= − = ; b) 10 1 9 5a a r= + ⋅ = ; c) 1 10 55

10
2 2

a a
S

+= ⋅ = ; d) ( ) 1
det

2
A = − ;  

e) 
2

0,4
5

p = = . 

2  

a) ( ) 2
0 ln 0

2
f = = ; b) 2x =  este asimptot vertical  la stânga, 2x = −  este asimptot 

vertical  la dreapta. c) ( ) 2

2 2 4

2 2 4

x x
f x

x x x

′− + ′ = ⋅ = + − − 
; d) ( ) 0f x′ >  pentru 

( )2,2x∈ − deci f  este cresctoare pe ( )2,2− ; e) 

1
21

lim ln lim 0
1

2
n n

nf
n

n

→∞ →∞

 +   = =  
   − 
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SUBIECTUL III  

a) Dac  ( ), 2,2x y ∈ − , atunci 4 0xy+ > . Condiia *x y G∈  revine la 

8 2 4 4 8 2xy x y xy− − < + < +  sau echivalent 
( )( )
( )( )

0 2 2 2

0 2 2 2

x y

x y

 < + +
 < − −

 inegalit i care au 

loc pentru orice ( ), 2,2x y ∈ − , deoarece 2 0t + >  i 2 0t − >  pentru orice ( )2,2t ∈ − .  

b) calcul direct; 

c) 0e = ;  

 

            

 



         

 

d) ( )( ) ( )( ) 2

2

x
g f x g f x g x

x

+ = = = − 
� ;  

e) ( )0,
f g ∞= 1�  i ( )2,2

g f −= 1�  rezult  c  f  este inversabil i inversa funciei f  

este funcia g ; 

f) calcul direct; 

g) 
2 2 2 2

...
2 4 6 2006

N = ∗ ∗ ∗ ∗  atunci, din e) rezult ( ) 1003
2007

502
N g= = . 

 

SUBIECTUL IV 

a) ( )0 0f = , ( )0 0g = .  

b) ( ) ( )
( ) ( )

2 2

2 22 2 2

1 1 2

1 1 1

x x
g x f x

x x x

−′ ′− = − =
+ + +

;  

c) ( ) ( ) 2

arctg 
lim lim 0

1x x

x x
f x g x

x→∞ →∞

⋅⋅ = =
+

;  

d) Avem ( ) 2

1
0

1
g x

x
′ = >

+
 pentru orice x∈R , deci g  este cresctoare pe R; 

e) Inegalitatea ( )1

2
f x− ≤  este echivalent cu 

( )
( )

2

2 2

11
0 0

1 2 2 1

xx

x x

+
≤ + ⇔ ≤

+ +
, care 

are loc pentru orice x∈R . Analog  
1

( ) .
2

f x ≤  

f) 
ln 2

4 2

π − ; 

g) conform pct. b) funcia :h →R R , ( ) ( ) ( )h x g x f x= −  este cresctoare pe R, deci 

( ) ( )0h x h>  pentru orice ( )0,x∈ ∞ . 

 

            

 


