Varianta 048

SUBIECTUL |
a) AB=,/(6-2)?+(4-1)° =5, AC=,/(5-2)%+(-3-1)> =5.
b) AB=4i +3], AC=3 -4] = AB[AC =4[3-32=0.

¢) Din rezultatul de la punctul b} AB 0 AC, deci m(A) =90 .

d) FieD simetricul luiC fata deB , atunciB este mijlocul segmentuluCD]

X tX% _ 6=5+2XD = X, =7. Analog,

A =L2yD = 4= _3; Yo Y, =11. Deci punctul gutat esteD(7, 11).

V(31

e) sinl5 = sin(45- 30 ¥ sin45 cos36 sin30 co‘sttST.

:
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SUBIECTUL Il

1) a)lg1000=30N

b)a,=a,+r=17=12+r=r =5, a,=a +2r=12=a +10=4a =2.

¢) Prin calcul direct.

d) Aplicand formula termenului general al dezimitavem T,,, =CX2**x*.

=1

Inlocuind pek cu 3 rezuli T, =C22x°, deci coeficientul luix’ esteC; [2=4[2=8.
e) Conform punctului ¢) polinomul se poate scfie (X2 -X +1)(X2 +X +1) , deci
polinomulf este divizibil cu polinomuy) = restul imfrtirii este O.

2)
a) f'(x):l—iz: f'(x)+X—12:1.
b) lim ilf(x) '@ _ =0,

2

c) j Fr()dx= £/ (x)f =[1—X—12j

_3
4

d) Punctul A2, ) apatine graficului dag f ()= a - 2+% g -a :g .

e) f(1j=1+x= f(x),0x>0.
X) X



SUBIECTUL Il
a)l2=1,=1,0G.
b) Se verifia prin calcul directz A’ =1,si B>=1,, deci ABOG.

~ ~ ~

2 1 12
d) Din punctul b) se obserwa AA=1,= X = AOM,(Z,).

e) (AB)? =(§ g}: |, = ABOG.

N (AB)s:@ ;], (AB)4:(% g]:|2 n=4,

2 2} 11 .
c) AB=| . ,lar B[A= . Deci ABZBA.

0

b

Q) FieXDG:X=(a
c d

JDMZ(Z3) si X?=1,. Din ecuga
a’+bc=1

(az *the ab+ bd] = (} 9] = b(a+d) :9. Deoarece inelW 5 este fira divizori ai
ac+cd d*+bc) (0 1 c(a+d)=0

d?+bc=1
lui zero,din ecugia a doua se disting d@gazuri:
1) Presupunerbzf) , de unde rezulta®? =d?=1=>a,d D{i i}. Daci a=d avem
doua soluii, iar dac a# d avemsase soltii. Deci in acest caz avem deja 8 sidlu
2) Presupunena+d =0 si mai olzinem 8 soltii.
Deci, mutimea are cel pin 6 elemente.

SUBIECTUL IV
a) Iirr)1 f(X) =—c0 si Iin]l f(x) =+00 = x=-1 este asimptota vertical
x<-1 x>-1
b) lim f (x) =0= y =0 este asimptota orizon#atitre + la graficul fundiei.
3

c) f(X)-1+x-x"=- X _<0,0x20.
x+1

4

d) f(X)-1+x-x*+x’= X_>0,0x>0.
x+1

e) Din punctul ¢) avemf (x) -1+ x-x*<0,0x>=0= f(x)<1-x+x*,0x=0, iar
din punctul d) avem



f(X)-1+x-x*+x*20,0x20= f(X)=21-x+x"-x* 0x=0. Deci
1
1-x+ X -x’<—<1-x+x*,0x= 0.
1+X
f) Substituind pex>0 cu x’ >0 in dubla inegalitate de la punctul anterior, rezult

cerinta problemei.
g) Deoarece funi@ g este o funtie pozitiva pe domeniul de defitie, atunci aria este

1
A= I g(x)dx. Integrand dubla inegalitate de la punctul f) avem :
0

1 1
j(l— X° + X" - x27)dx_ A< I(l— X%+ xm)dx.
0 0

Calculand cele dauintegrale obinem 091< A< 096.



