
         

 

Varianta 085 
SUBIECTUL I 
a) 2. b) Dac P este mijlocul segmentului BC ( )1,2 : 2P AP y⇒ = . 

c) �( ) 2
cos

2
AOB = . d) 2cos2 1 2sin 0.x x= − = e) 22 . f) 

4

2
. 

SUBIECTUL II 
1. 
a) 6 17.a =  b) { }1,0,1,2m∈ − . 

c) exist  3 4 4 48⋅ ⋅ =  polinoame. d) 
1

.
4

p =  

e) Mul imea B nu este parte stabil, c ci 2, 3 B∈ , dar 2 3 6 B⋅ = ∉ . Cum 
produsul a dou numere impare este tot un numr impar, mulimea A este parte stabil 
fa  de înmulire. 
2.  

a) 
( )

( )( ) ( )( ) ( )2 1 2 11 1 1 1 1
,

2 2 1 2 1 2 2 1 2 1 2 1 2 1 2

x x
f x x

x x x x x x

+ − − − = = = ∀ > − + − + − + 
. 

b) Utilizând a) avem 

( )
1 1

1 1 1

2 2 1 2 1

1 1 1 1 1 1 1 1 1 1
... ... 1 ,

2 1 3 2 1 2 3 5 2 1 2 2 1

n n

k k

f k
k k

n
n n n

= =

 = − = − + 

     = + + + − + + + = − ∀ ∈     − + +     

∑ ∑
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c)  
1

2
. d) ( )

( ) ( )2 2

1 1 1
, ,

22 1 2 1
f x x

x x

−  ′ = + ∈ ∞ 
 − +

. e) 
3

7
ln . 

SUBIECTUL III 
a) Fie [ ] { }.x x x= +  

Atunci[ ] [ ] { } [ ] , ,x k x k x x k x k + = + + = + ∀ ∈ ∀ ∈  R Z . 

b) 
2 4 2 8 2 3 2 5 2 8

1 1 1 ; 1 2
3 3 3 3 3 2 3 2 3 3

A B
   = + ∧ = + + = = ∧ + = ∧ = + =   
   

. 

c) Pentru orice , ,a b c ∈R , utilizând a) avem: ( ) [ ]( ) [ ] [ ]a b c a b c a b c∧ ∧ = + ∧ = + +  

i ( ) [ ]( ) [ ] [ ] [ ]a b c a b c a b c a b c ∧ ∧ = ∧ + = + + = + +  , de unde rezult c  legea este 

asociativ. 

d) 
1 1 1 1 1 1

2 5 2 5 2 5
 ∧ = ≠ ∧ = 
 

. 

 

            

 



         

 

e) Presupunând contrariul, din 

[ ] { }, , ,e a a a e a a a e a a R∧ = ∀ ∈ ⇒ + = ∀ ∈ ⇒ = ∀ ∈R R , adic  e  depinde de a , 

contradicie. 

f) ( ) [ ]( ) [ ] [ ]2 0,1c c c c c c c c c c c c∧ ∧ = ⇔ + ∧ = ⇔ + = ⇔ ∈ . 

g) { }0H =  este soluie.  

SUBIECTUL IV 

a) ( ) ( ) ( )1 1
1 , 2 sin 2 , 0,

x
f x g x x x

x x
π π−′ ′= − = = − ∈ ∞ . 

b) ( ) ( )2

1
0, 0,f x x

x
′′ = > ∀ ∈ ∞ , deci funcia f  este convex pe ( )0,∞ . 

c) Din a) ( ) 0f x′⇒ <  pentru orice ( )0,1x ∈ , ( )1 0,f ′ =  i ( ) 0,f x′ >  pentru 

orice  ( )1,x ∈ ∞ . Atunci ( ) ( ) ( )1 1, 0,f x f x≥ = ∀ ∈ ∞ . 

d) Deoarece ( ) [ ] ( )1,1 , 0,g x x∈ − ∀ ∈ ∞ , utilizând c), ecuaia devine 

( ) ( )1 1f x g x x= = ⇔ = . 

e) Aria este 
2

32 −e
 . f) 22π  . g) ( )lim limcos2 1

n n
g n nπ

→∞ →∞
= =  . 

 

 

            

 


