Varianta 043

SUBIECTUL |
Xy

a) Solusia 1. Ecuaia drepteiAB este |1 1 1= 0. Dupi calcularea determinantului
2 0

se oline x+y-2=0, decia=b=1.
Solusia 2. Dad A(L1) este situat pe dreaptax+by-2=0, atunci a+b=2.
Daci B(2,0) este situat pelreaptaax+by-2=0, atunci 2a=2. Se oline

. at+tb=2 .
sistemul Cu soldia a=b=1.

b) Solusia 1. Daé sinx=%, XD(O Zj atunC|x—7—g sl COSX= CO sg g

Soluzia 2. Folosim formula fundamentizh trigonometrieisin® x + cos x= ;, xOR.

¢) Aria triunghiului ABC estew =12.
d)yz=-2-2i.

e)7=

f) y=x+3.

SUBIECTUL II

1.

a) A7 =12.

b) Progresia aretia r =-2. Avema,=a, +9r =-17
c) Solufia 1. Dac tinem cont de formulaC'=C'™*, O<k<n, nON’, atunci
CZ+CJ=2[CZ=72.
Solufia2. C2 +C{ = 9,9 80, @-72
270 7t 2 2
d) f(1+i)=(1+i)" - 2(1+i)=-2

e) Numerele care verific inegalitatea sunt{—2,—]}. Probabilitatea cerait este

2
=£=0,4.
P=35



2.

a) f'(x)= ﬁ x>0.
b) Ilmw:f’(l):z—;.

c) Deoarecef'(x) >0 oricare ar fix>0, fungia f este strict cresitoare pe(0,)
si atunci fungia f nu are puncte de extrem.

. . ne"

d) | r =|

) imnCF (n) =lim ==
1

e)jf ) x+2)dx = Iexdx:e—l.

0 0

=00 ,

SUBIECTUL I11

0 x- 00
a) Egalitatea”, = A este echivaleatcu A - A =0,, adia (0 X Oyj :(0 Oj

ceea ce este echivalent g vy .

1 x+
b) Avem A [A = ( 1 yj OM deoarecex+y[Z pentru oricex,yOZ.

10
c) EgalitateaA [A = A revine lax+e=x, decie=0. Atunci A :[0 JD M.

d) ) EgalitateaA [A = A, revine lax+a=0, decia=-x. Atunci
A —(1 B ]DM
0 1
1 2 N , . o (1020
e) Avem A, ={0 J . Se arat prin indugie matematiz ci (A,) =[0 1} oricare

arfi nON".
f) Din a) rezuld injectivitatea fungei f . Pentru orice num intreg x exist matricea

A OM pentru caref (A )=x, deci f este surjectiu Atunci fungia f este
bujectiva. In plus, f (AK Dﬁy) =f (Aﬁy) =x+y=f(A)+f (Ay) oricare ar fi
A,AOM.



g) Se demonstreazfolosind metoda indyiei matematice,z (A )" :(0
2007 2007
&0 ! 2007 imk
. . k _| k=1 k=1 | _
nON". Atunci Z(A) = = & | Rezulti
=t 0 i1 0 2007

k=1

det(A + A* + A’ + ..+ A”)= 2007.

SUBIECTUL IV
a) f'(x)=e*(-2x-1), xOR.

b) Ecuaia f'(x)=0 are solgia x, = —%. Deoarecef'(x) <0 pentrux[](—%,ooj

rezultici f este descrestare pe intervaluﬁ—%,mj, iar din faptul @ f'(x) >0

pentru xD(—oo,—%j rezuléi ca f este cresttoare pe intervaluE—oo,—%j.

c) Aplicand regula lui I'Hospital, averiim f (x) =lim 2

asimptota orizontélspre +co .
d)j 2 5+C COR.

e)_[ dx 5_2a+5
e°

k

f) Folosind faptul & I|m2——0 oltinem & lim S( )

a-w
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