Varianta 089
SUBIECTUL |

a)cos(BAC):%.b)5o.c)s=a2f=25f3.d)h_a—@_m e)10V3 ) 10‘/_.

SUBIECTUL Il
1.

a) Restul este = f (-2) =-11. b) 0. c)1. d) Rangul cerut este 1fg) =-1
2.

a) |im(x—m):—oo.

X - =00

b) y=0.c) f'(x):l-ﬁ,mxm(-m,-gm(m).
d f'(2)=1 2@ e)5-+10-+/3.
SUBIECTUL III

a) f,, f,0G= f,of,:R = R,(f,of,)(x)=1,(f,(x)=1,(x)+a=x+b+a=

= f (X),OXOR= fo f, = f,,

b) Dina) rezulica f,o f,=f, =f, o f ,Of OG.

c) Rezulg imediat folosind a).

d) Partea stalilse oline din a), elementul neutru esteJG si rezult din b). Din c)

rezulé ca orice elementf, G este simetrizabili simetricul $u estef_, 0G.
Deoarece compunerea ftilor este asociatiy, iar din a) se dine comutativitatea, va
rezulta & (G,e) este grup abelian.

e) Utilizand a) avemf,, = f,,=>a=5.

f) Utilizand a) avemg( f, o f,)=g(f..,)=a+b=g(f,)+9(f,).Cf,. f,OG.

g) Pentrun=1 afirmaia este evident adésati. Presupunemicafirmatia este
adevirati pentrun=kON’ . Atunci

g[fao fo..0 fang(fa)+g{fao fo.0 faJ=a+ ka=(k+ Ja, adici afirmaia
[N | —

k+1ori k ori

este adeirati si pentrun=k +1.

SUBIECTUL IV
a) f'(x)=-sinx+x,0x0OR.

b) f"(x)=1-cosx IxOR



c) Din b) rezulti ca f"(x)=0,0x0R si se anuleazdoar inx=2kmr,k0Z , deci f'
este strict cregtoare peR . Cum f’(O) =0 vomaveag f'(x) >0 pentru orice
XD(0,00).

d) Deoarecef'(x) >0 pentru oricexJ(0,»), avem & f este strict cresitoare pe
(0,). Dinc) avem & f'(x) <0 pentru oricex(-,0), deci
f(x)= f (0)=0,0xOR.
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g) Din d) rezuli cos(xz) > 1—% xOR , deci

1

jcos(xz)dxz i[( 1—X—24de:[x—:—;)
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