
         

 

Varianta 054 
 
Subiectul I 

a) 11sin1cos1sin1cos 22 =+=+ i  

b) 211 22 =+=DC  

c) Rezolvând sistemul 
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Subiectul II 

1.  
a) Ridicând la p�trat �i desfiin

�
ând parantezele se ob

�
ine egalitatea 

b) Dac� yzxzxyzyx ++=++ 222 , folosind a) ob
�
in c� 

0,0,00)()()( 222 =−=−=−⇔=−+−+− xzzyyxxzzyyx adic� x=y=z 

c) Notând cba xxx === 5,3,2 ob
�
in acbcabcba ++=++ 222  �i aplicând b) rezult� 

a=b=c adic� x=0 

d) }5̂,4̂,3̂,2̂,1̂,0̂{6 =Z �i cum toate verific� xx ˆˆ 3 =  rezult� c� probabilitatea cerut� este 1 

e) Suma cerut� este -1 
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deci f este strict cresctoare pe (0,1] 
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Subiectul III 
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b) Folosind a) am ae+bg+cf+dh=ea+fc+gb+dh  
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d) det(A+B)+det(A-B)=(a+e)(d+h)-(b+f)(c+g)+(a-e)(d-h)-(b-f)(c-g)= 
=ad+ah+de+eh-bc-bg-cf-fg+ad-ah-de+he-bc+bg+cf-fg=2(ad-bc)+2(eh-fg)= 
=2(detA+detB) 
 
e) detA � detB=(ad-bc)(eh-fg)=adeh-adfg-bceh+bcfg 
    det(AB)=(ae+bg)(cf+dh)-(af+bh)(ce+dg)=aecf+aedh+bgcf+bgdh-afce-afdg-bhce-bhdg 
=adeh-adfg-bceh+bcfg 
de unde det(AB)=(detA)(detB) 
f) Pentru n=2 aplic�m e);  
Presupun c� det(A1...An)=(detA1)(detA2)...(detAn) �i am det(A1A2...AnAn+1)= 
det((A1A2...An)�An+1)=det(A1A2...An)�detAn+1=(detA1)(detA2)...(detAn)(detAn+1)  
Conform principiului induc

�
iei matematice propozi

�
ia este adev�rat� pentru orice 

2, ≥∈ nNn  
g) Luând în f) A1=A2=...=An=A ob

�
in detAn=(detA)n 

 
Subiectul IV 

a) f(1)=7 

b) Rxxxxxxxfx ∈∀−=++++−=− ,1)1...)(1()()1( 756  
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e) RxxfxF ∈∀= ),()(' �i Fxf ⇒> 0)( este strict cresc�toare pe R 

f) Deorece F este strict cresc�toare pe FR ⇒ este injectiv� deci ecua
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g) Notez =−=−−=⇒>∀−= )(')(')()(')('0),()()( xxfxxfxfxFxuxxxfxFxu  

⇒>∀<+++− 0,0)6...21( 5 xxxx u este strict descresc�toare pe ),0( ∞ cum 

u(0)=0 0,0)( >∀<⇒ xxu adic� 0),()( >∀≤ xxxfxF  

 

            

 


