Varianta 040

SUBIECTUL |
a) sinl+ sin(- 3= sint sing
b) Aria triunghiului estew =20J3.

c) AB=+/2.
d) Condiia de paralelism implﬁc% = _72 Rezult a =-2.

e) Cumi+i°+i+i*+i =i, partea redleste 0.
f) Avem 2? +1* = 5, deci punctulA(2,1) apatine cerculuix’ +y* =5.

SUBIECTUL Il
1

a) f(-1)+g(-1)=1.
b) Avem f =g(X -1)+4X + 6. Atunci c= X -1.
¢) Suma ¥dicinilor polinomului f este-1.
d) Soluria 1. Folosind relgile lui Viete oktinem
g(x)+9(x)+9(x,) =(x12 +x22+x32)+2(x1+ X, +X)+2=-3.
Solusia 2. Radacinile lui f sunt x =-1, x,=2i si x,=-2i. Prin inlocuiresi
efectuarea calculelor setote g(x )+9(x,)+g(x,) =-3.
e) Radacinile polinomuluig suntx =-1+i si x, =-1-i.
2.
a) f'(x)=3x*-4, xR
(X)L
b lim ——="= (2)=8.
c) Ecuaia dreptei tangente la graficul fuie estey - f (2) = f'(2)(x~ 2). Se oline
8x-y-16= 0.
d) Fundia f este continiipeR, si avem f"(x)=6x, xR . Aceasta implig x=0

unicul punct de inflexiune.
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SUBIECTUL Il
a) det(A) =-1si rang(A)= 2.

. Atunci
0 1}

, (0 -1y (0 1)_
A +AB+B=1,+ + =1,.
0 1) (0 -1

c) Solufia 1. Deoarecelet( A) # 0si A* =1, matriceaA este inversabilsi A™ = A.

1 3
Atunci X = A* = }
1 -1

X X
Solusia 2. Da@ X :[ j atunci ecuga revine la sistemu{
y

1 0 0
b)AvemA2=(O J si A[B:[

+2y=1

, care admite

3
soluia x=3 si y=-1. Deci X :( J.

b b
d) Fie X = a . Condiia AX = XA implica X = g . Se observca
c d 0 a-b

X =al, +bB.
0o -1
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e) CumA® =1,, avemA+A"+...+ A~"'=1004A+ 1008, = .

2 1
f) Avem A-B+1, =[O 1] . Folosind principiul induggei matematice se atata

n 2n 2]_1 *
A-B+| = , ON
( +1:) (o 1 J n

. b .
g) Dac X OG, atunci X :{g a—b)' Ecuaia defX )= 2007 revine la

. ) 2007 200
a(a-b) = 2007. Pentrua=2007 si b=2006 se oftine X :( o 1 3
SUBIECTUL IV
a) Calcul direct.
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¢) Cumlim f (x) =0, avem @ y =0 este asimptota orizonfiagpre +co . Deoarece

X 00

lim f (x) =0, rezulti ci x=0 este asimptota verticala dreapta. Continuitatea

x-0
funciiei f pe (0,0), asigut faptul ¢i nu mai exist alti asimptod.
2x+1 . .
(ZX—)Z <0 pentru oricexJ(0,»), rezulti ci f este strict
X2 + X

descresitoare pe(0,).

d) Deoarecef'(x) = -

. DR . .
e) Folosind a) ofmem ; f(k)=1 —7 Pentru oricen>1. Atunci
. . 1
| f()+f(2)+.+f =liml 1I-— |=1.
im (£ @)+ 1 (2)+.. 1 (1)) = fim{ -2
2 .4
) L f(x)dx—lng.

. . 2 4
g) Valoarea ariei considerate eé.}ef (x)dx=In—.



