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d) f"(x)>0,0x R . Deci functia f esteconvexipe R.
el.

SUBIECTUL Il
a)det A=0= rangA=1.
0 1 2)\(x X, +2X 0
b) AIX =| " |= HE PSR I
0 2 4)(x, 2%, +4X, 0
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Fie x, =allC . Atunci x, =-2a.

Obti nem{

a

. L—z —2j
C)Fie B = .
1 1

Atunci AB=0,.

Deci , X :[ a}aDC.



SJDMZ(C).

) a+2c b+2d 00
Din AID= = =0,.
2a+4c 2b+4d 00

a+2b 2a+4b
DIA= )

c+2d 2c+4d
Cum AID =D[A=0,, obtinem
a+2c=0; a+2b=0; c+2d =0.

Rezulta ¢ = —g.Dar cum a+ 2b = 0,deducem b:—giar c:%.

a
. a =3 _ 4 -2
Obtinem D = Alegem a=4,deci D = .
’ _a @ -2 1
2 4

f)Aratam prin inductie matematica .

Pentru n = 1este evidenta.

(A+X)™ =(A+X)"(A+X) = (A" + X"J A+ X) = A™ + X™ devarece
A"X = X"A=0,.

g)Cum Y OM,(C) inversabila, atunci detY # 0.

FieY:(a b}; detY =ad—bc#0.
c d

Deci ad #bc.

a+2c b+2d
AY = )
2a+4c 2b+4d

Presupunem prin absurd ca AY = O,.Atunci a+2c=0;b+2d =0.
-2c

Deci a=-2c;b=-2d :Y:(
C

-2d
q j .Dar detY =—-2cd + 2cd =0, contradictie cu

detY # 0.
Deci presupunereafacuta este falsa,atunci ALY # O,.

SUBIECTUL IV

a) j f(x)dx=_[x‘3dx=—2—)1<2+C.

b) f'(x)=—x—3;<o,m x(0, ) .

Deci functia f este strict descrescitoare pe intervalul (0, ).



oa,,-a,=f(n+1)>0 OnON*.

Deci sirul (a, ), estestrict crescitor.

d) lim f(x):limi3 =0,deci y =0 este asimptota orizontald spre + o .
n_oo n-o ¥

e)Inegalitatea este echivalenti cu 2k? < (k +1)° —k2(k +1) sau

2k? < 2k? + 3k +1, evident adevaratallk >0

1 1 1
f)lCum b, —b, = - - 0,0nON~*,
bt ) "

obtinemb,,, —b, <0, OnON* adici sirul (b,) . estestrict descrescitor.
gCum a, <a,=1<a,.

Apoi a, <b,<b,=122... .Deci a, <122 ,0On=3.

Dar a, <a, <a,<1,22.

Rezultal<a, <122 ,OnON* .



