Varianta 001

SUBIECTUL |

a) 14+18 .

b) 5.

c) 5.

d)2.

e m=2 ,n=-7.

(3

SUBIECTUL Il
1.

a) x=-3.

b) a,; =195
c)-3

d) 2007.
e)x=3.

2.

a) f'(x)=1— !

(x+2f

3
b)—.
)4

C) 3 +In2.

2
d) y = x+1 este asimptat oblica spre +eo .
el

SUBIECTUL |1

1 3
a) [2 4} OM deoarece elementele sale formemautimea{ 1,234} .

b)-2.
C)Fie a,,a,,a,,a, {1234} distincte .

a4
Atunci detC = a,a, - a,a, 0 {+5+10,+2}
Deci detC #0,COM .

d) Rangul lui A este 2.
e)Din c), avemdetC O{+ 5+10+2} .Deci-10< defX )<10,0x0M .

Cum C OM,atunciC :(:13 aZJ.



. a a, .
f) CumBOM atunciC :[as . j,al,az,as,a4D{L2,3,4} distincte .

4
Din ¢), daci BOM , atunci de{B) # 0.Deci B este inversabil
a, a,

B! = 1 B = a3, — 3,3, a,a, —a,a,
detB ) 2

a3, —~a,a, a8, —a,a,

Daci a,a, 2,3, >0= -2 <0=B*0OM.
a8, ~ a8,

a
Daci a,a, ~a,a, <0=> —*—<0= B OM.
T 5 a, — a8,
g)4!=24.

SUBIECTUL IV

.1
a) g(x)= f'(x)= x(x+1)°
L‘lzq) ,0x0(0,0) .Atunci g este strict descreztoare pe(0,).
x?(x+1)

b) g'(x)=

c) g(x)= ﬁ .Dar x> 0.Deci g(x)>0,0x>0.

d)Cum f este funge Rollepe [n,n+1].din teorema luiLagrange exist c, D(n,n+1)
astfel incatf (n+1)- f(n)=(n+1-1)f'(c,) .Dar f'(c,)=g(c,).

Obtinem g(c,)= f(n+1)- f(n).

e) ¢, (n,n+1).Cum g este strict descrestoare pe(0,) oktinem
g(n+1)<g(c,)<g(n).Dind),avemg(n+1)< f(n+1)- f(n)<g(n), JnON".

f) P(1) este verificat L =1 presupunem
12 2

P(n):i+i+...+ 1 - " On0ON' adevarata.Demonsn
12 203 n(n+1) n+1
1 1 1 1 n+1 .
Pin+1):— = .UnON
TR mPey A e ) I EL
1 _n+1 . (n+1?* _n+1
Avem + = ,adicé = ,
n+1 (n+1)(n+2) n+2 (n+1)(n+2) n+2
.. n+l_n+l
adic = .
n+2 n+2

Deci P(n) este adeirati OnON".



g) Dine), g(n+1)< f(n+1)- f(n)< g(n), OnON" .Deci
9(2)< £(2)- ()
9(3)< f(3)-1(2)

g(n+1)< f(n+1)- f(n).

Prin adunare aimem

1 1 1 1

—t—+... f 1)-f(1

23 38 +n(n+1)+(n+1)(n+2)< (h+1)- 1)

Dinf),avemn—ﬂ—idnn—ﬂ—lnl.Atunci n <In2n+2,DnDND.
n+2 12 n+2 2 2(n+2)  n+2



