
         

 

Varianta 055 
 
SUBIECTUL I 

a) 22 . b) 22 . c) ( ) ( ) 821 22 =−+− yx . d) Din CBA ,,0

145

133

121

⇒= sunt 

coliniare. e) 0 . f) Egalitatea devine 14,343 ==⇒+=+ babiai . 
SUBIECTUL II 
1. 

a) Dac  27,4 == ba  avem ∈=+=+ 532274 3 Z. 

b) 762 +−= XXf .  

c) ( ) ( )
1 1 1

1 1 1 , det 0 rang 1

1 1 1

A A A

 
 = = ⇒ = 
 
 

 i  

( )
1 1 1

1 1
1 1 1 , det 0,

1 1
1 1 1

B B

− 
− − = = 

 
 

( )0 rang 2B≠ ⇒ = . d) 4=x . 

e) ( ) xxf = . 
2. 

a) 
31
3

13
5 =>= BA . 

b) 42112 =⇒=++= nnnan . 

c) Se poate considera numrul natural 2, deoarece ecuaia 212 =++ nn  nu are 
r d cinile numere naturale. 

d) 1lim 2
1

n n

n

a a

n
+

→∞

− =
+

. e) ⇒≥∀>+=−+ 1,0221 nnaa nn irul este strict cresctor. 

 
SUBIECTUL III 
a) 9,4 == BA . b) 7,9 == ba .  
c) 

o  2  4  6  8 
2 
4 
6 
8 

4  8  2  6 
8  6  4  2 
2  4  6  8 
6  2  8  4  

Elementul neutru este 6=e . 

 

            

 



         

 

d) 2=y . 
e) Asociativitatea se verific, comutativitatea se vede din tabel, din simetria fa de 
diagonala principal, 6=e  iar pentru elementele simetrizabile avem 

2 8

4 4

6 6

8 2

x x

x x

x x

x x

′= ⇒ =
′= ⇒ =
′= ⇒ =
′= ⇒ =

 

Deci ( )o,G  este grup abelian. 

f) Nu exist  x  astfel încât 2=xx o  deoarece ultima cifr a p tratului unui  numr 
natural nu poate fi 2 .  

g) Folosind ultima cifr a puterilor lui 2 se arat c  2 1 2 12 2 4n n+ + =o , oricare ar fi 

1n ≥ , Deci 3 3 5 5 4013 40132 2 4;2 2 4;2 2 4;....;2 2 4= = = =o o o o  i astfel exist cel puin 
2007 numere cu proprietatea cerut. 
 
SUBIECTUL IV 

a) ( ) .44 3 −=′ xxf  

b) ( ) ( ) ( ) 0110 2 =++⋅−⇔=′ xxxxf  cu soluia 1=x . Cum ( ) 0f x′ >  pentru 

1x >  i ( ) 0f x′ <  pentru 1x < , rezult  c  1=x  este punct de extrem local. 

c) ( ) ( ) ( ) 0101222
2224 ≥−⇔≥+−⇔−≥ xxxxxxf  inegalitate adevrat  pentru 

orice x ∈R. 

d) ( ) 012 2 ≥=′′ xxf , deci funcia f  este convex pe R. 

e) 
4

1

( ) 16 19

4

e
f x e e

dx
x

− +=∫ . 

f) Not m txx =+− 144 . Pentru valoarea ex = , ob inem 4 4 1e e− +  pe care o 

not m cu m . Avem ( ) ∫∫ =− me

t

dt
dx

xf

x

92

3

4
11

9
14

ln
4
1 4 +−= ee

. 

g) Din c) avem ( ) ( ) [ ]2,,22 eexxxxf ∈−≥  ( ) ( ) ( ) xxf

x

xxxf 2
12

22
11 ≤−⇔

−
≤⇔  i 

integrând pe intervalul [ ]2,ee , obinem ( ) 2
1

2
12

22

=≤−
∫∫ dx

x
dx

xf

x e

e

e

e

. 

 

            

 


