
         

 

Varianta 069 
 
SUBIECTUL I 

a) ( ) 100193
44 =+=+= iz . 

b) Deoarece 0,
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a
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 
 avem c sin 0a > . Din formula fundamental a 

trigonometriei avem 
5
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25
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cos1sin 22 =⇒=−= aaa . 

c) ( ) ( ) ⇒=−=+ 11sincos 1010ππ i partea real este 1. 

d) ( ) o
rr

rr

rr
rr

90),(0
64)2(3

6243
,cos

2222
=⇒=

+⋅−+
⋅−⋅=

⋅
⋅= vum
vu

vu
vu . 

e) Aplic m teorema cosinusului în triunghiul ABC 
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f) Rezolv m sistemul 

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0
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 i ob inem soluiile )2,2(−  i )2,2( − , acestea 

reprezentând coordonatele punctelor de intersecie ale cercului cu dreapta. Deci 
dreapta i cercul se intersecteaz în dou  puncte. 
 
SUBIECTUL II 
1) a) 010)3()1( 22 =−⇔=+−+− xyxx  i 03=+− yx  ceea ce implic 1=x  i 

4=y . 

b) Discriminantul ecuaiei este 0)2(448)2( 222 ≥−=+−=−+=∆ aaaaa  pentru 
orice numr real a . Deci ecuaia are rd cini reale pentru orice numr real a . 
c) 103log9log 10

3
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d) ),16[164 ∞∈⇔≥⇔≥ xxx . 

e) Doar numerele 3, 4, 5 verific inegalitatea, deci probabilitatea este 
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d) RR ∈∀≥+⇒∈∀−≥ xxxx ,01cos,1cos , ⇒∈∀> Rxex ,0 func ia 

R∈∀>′ xxf ,0)( , de unde deducem c func ia f este strict cresctoare pe R . 
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SUBIECTUL III 
a) Pentru ∈== 0ba Z rezult  2O G∈ . Pentru ∈=1a Z i ∈= 0b Z rezult  2I G∈ . 

b) Fie 

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AB . Aceast matrice are forma matricelor din G, iar elementele 

ac + bd i ad + bc sunt numere întregi. Deci GAB ∈ .  

c) Fie 



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
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BA . Aceast matrice are forma matricelor din G, iar elementele 

a + c i b + d sunt numere întregi. Deci GBA ∈+ . 

d) Fie G
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. Dar niciunul din aceste sisteme nu are soluii întregi, deci det X ≠  2. 

e) Fie GDC ∈,  cu 2IC ≠ i 2ID ≠ . Atunci 
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f) Fie GQP ∈,  cu 2OP ≠ i 2IQ ≠ . Atunci 

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g) Fie 

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SUBIECTUL IV 
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c) Vom demonstra c ∈∀>+ xxx ,12 R . Pentru 0≤x  este evident inegalitatea. 

Pentru 0>x avem 0112 >⇔>+ xx , ceea ce este adevrat. Deci ∈∀> xxf ,0)( R . 
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este strict descresctoare pe R. 
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. Deci xy 2−=  este 

ecuaia asimptotei oblice spre ∞−  la graficul funciei f . 

f) Avem 
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Aplicând metoda integrrii prin p r i pentru integrala 1I  ob inem 
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