VARIANTA 033

SUBIECTUL |
a) fie M mijlocul segmentului [AB]; atuncik,, =2,Y, =2, Z,, =2;
b) sinﬁ +1g £=l+1=§;
6 4 2 2

c) z=(1+ )= (1-1+3 )*°=2°[°= 2" = Realz=-¥;
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X=——
L X+y+3=0 2
d) Rezolvand sitemu oktin X
3 >
2
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e) Aria [ABC] = %|A| undeA=|2 1 1|=/2 1 3=-2-3=-5 adiciaria esteg;
3 -1 - 3 -1

f) Punctul se aflpe cerc— 9a 2+ 16a2=25 « a=1saua =-1;

SUBIECTUL I
1.

100+10

a) Numerele 100x, 10 sunt in progresie aritmetica dax = =55;

. . _ . 6 2
b) Inegalitatea este verificgatle numerele de la 1 la 6 deci probabilitatea Ssteg ;

c) 22 -2[@2*-8=0 - (ZX)2 —-2[2* -8=0 sinotand 2= y>0 oltin y* — 2y — 8 = 0A, =4 +32 = 36;
yi= -2 < 0 nu convine;y= 4 >0 convine= 2= 2 « x=2;
d) Restul estef (-1) = -1;
e) log,(log,9) =log,2=107Z;
2.
a) f(0)=e’°-0=1;
b) f'(x)=e*~1(0)xOR;
c) f(x)=¢e"-1>0 (D)X>O = f e strict cresitoare pe [0)
d) f (0)=1>0si f strict cresstoare= f (x)>0 (D)XD [0,1]. in plus f continui pe [0,1], deci aria ceriieste:
! 1 3

=e-—-1=e——;
0 2 2
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1 (X
!f(x)dx-(e ZJ

. f(x) X . . .
e) lim () =lim g 1 =lim e—2 =lim € - lim € st (am aplicat de ddiori I'Hospital).
XS X)) xee xS xew2x xee 2

SUBIECTUL Il

a) 0=0+0W2;1=1+0/2: @=1+1J/2 si @=1+ (-1V2 deci 0,1 ,@ [H.

b) Se verifi@ prin calcul direct;

c) Fiez= a+h/2 siy=c+d/2 cu a,b,c,dJZ.Atuncix+y:(a+c)+(b+d)/§,deciz+jLIH Si
zy=ac+ 2bd+/2 (ad + bc) deci zyH;

d) Se verifi@ prin calcul direct;

e) Rezult din d)



f) Deoarecan 0G, rezult @i =w? OG si inductiv oktinem & " 0G, (O)nON* . Atunci

{w w.Z 2006
Q) @™ = (1+&)2°°7 = Chos + ooy 2+ Clgy (27 +..+ 0 (21 +3/2(Clygy + Clagy [+ + CE7 2
= a+by/2 si cum b>0, deci & 0, rezult ci @ 0Q.

}OG siw' Zw',0i # j . Deci mutimea G cotine cel ptin 2006 elemente.

SUBIECTUL IV
a) f’(x):ex,g’(x):—iz,(D)x>O;
X

2 2 2X 2 1 e2
b f2(x)dx =[ e>dx o & =—(e*-e?)==—(e* -1
) [roscferod G| <3l -e)=S )

2 21 1\? 1 1

2 adx=| =—dx = - = =—-_4+1==

°) J;g () -[xz X ( le 2 2

d) Deoarece g contiipe (00) si Iin?) g(X) =+ rezulti ci singura asimptota verticala este=0;
x>0
1

2
e) t2e* 2tx+720<:>(tﬁex—%) >0 da, (O OR, (0O)x>0;

X 2 2 X
f) Dine)amt?e® - 2te—+i220@(t@x—lj 20(D)tDR,(D)X>O:>I(t2e2X—Zte—+i2jdx20:>
X X X 1 X X
1
&

2 2 ex 2
t* e dx —2t[ = dx+ 0, (OtOR;
1 1 X 1
2 2 1
9) NotandA:jeZde, B:—ZJ.?dx siC= j—z
1 1 1
= A, <0< B?’-4AC<0 - B? <4BC adic tocmai inegalitatea cetut

dx, evident A>Gsi folosind f) am Af + Bt + C20(0)t OR



