
         

 

Varianta 075 
 
SUBIECTUL I 

a) 2 3 5i+ = . b) 2a = . c) 
1 3 3

sin cos
6 6 2 2 4

π π⋅ = ⋅ = . 

d) 
1

3

a

b

= −
 = −

. e) ( ) ( )2 2
1 1 4x y− + − = . f) Dreapta 2 3 1 0x y− + =  este paralel cu 

dreapta dat 2 3 5 0x y− + = . 
 
SUBIECTUL II 
1. 

a) ˆ ˆ ˆ3 7 5x = ⋅ = . 
b) 24 6 18E = − = . 

c) 
10

9 102 1
1 2 2 2 1

2 1

−+ + + = = −
−

K . 

d) Ecuaia se rescrie sub forma echivalent ( )( )21 1 0x x− + = . Se obine soluia 

real  1x = . 

e) 
4

5
. 

2. 
a) ( ) 23 cos 1f x x x′ = + + , x∈R . 

b) ( )
1

0

7
cos1

4
f x dx = −∫ . 

c) 
( ) ( ) ( )

0

0
lim 0 2

0x

f x f
f

x→

−
′= =

−
. 

d) Cum [ ]cos 1,1x∈ −  pentru orice x∈R , rezult  c  cos 1 0x + ≥  oricare ar fi x∈R . 

Atunci ( ) 23 cos 1 0f x x x′ = + + >  pentru orice x∈R , deci funcia f  este cresctoare 

pe R. 

e) ( ) 1
lim 1 lim 0

1n n
n n

n n→∞ →∞
+ − = =

+ +
. 

 
SUBIECTUL III 
a) Pentru ( )1 0,a c= = ∈ ∞  i 0b = ∈R , rezult  2I G∈ . 

b) ( )det M ac= . 

 

            

 



         

 

c) Fie 
0a

A G
b c

 
= ∈ 
 

 i 
0x

B G
y z

 
= ∈ 
 

. Atunci 
0ax

A B G
bx cy cz

 
⋅ = ∈ + 

, 

deoarece ( ), 0,ax cz ∈ ∞  i bx cy+ ∈ R . 

d) Verifcare prin calcul direct. 

e) Fie 
0a

U G
b c

 
= ∈ 
 

 i 
0x

V G
y z

 
= ∈ 
 

. Pentru ca U V V U⋅ ≠ ⋅  este necesar ca 

bx cy ay bz+ ≠ + . Se pot alege matricele 
2 0

3 1
U

 
=  
 

 i 
2 0

2 1
V

 
=  
 

, pentru care 

4 0 4 0

8 1 7 1
U V V U

   
⋅ = ≠ = ⋅   

   
. 

f) Pentru 2n = , egalitatea ( )

2 2

2

00 aa

b a c cb c

  
=     +   

 este adevrat . Presupunem c 

( )1 2 2 1

00
k k

k k k k k

aa

b c b a a c ac c c− − − −

  
=     + + + +   K

 i demonstrm c  

( )
1 1

1 1 1

00
k k

k k k k k

aa

b c b a a c ac c c

+ +

− − +

  
=     + + + +   K

.  

Avem 

( )

( )

1 1

1 2 2 1 1

1

1 1 1

00 0 0

0
                

k k k

k k k k k k

k

k k k k k

aa a a

b c b c b c ab a a c ac c bc c

a

b a a c ac c c

+ +

− − − − +

+

− − +

      
= ⋅ =         + + + + +       

 
=  
 + + + + 

K

K

 

Deci ( )1 2 2 1

00
n n

n n n n n

aa

b c b a a c ac c c− − − −

  
=     + + + +   K

, 2n ≥ . 

g) Fie 
0a

A G
b c

 
= ∈ 
 

. C ut m o matrice 
0x

X G
y z

 
= ∈ 
 

 astfel încât nX A= . 

Folosind f), rezult nx a= , nz c=  i ( )1 2 2 1n n n ny x x z yz x b− − − −+ + + + =K . Atunci, 

pentru orice *n ∈N , avem nx a= , 
1 2 2 1n n n nn n n n

b
y

a a c ac c− − − −
=

+ + + +K

 i 

nz c= . 
 
SUBIECTUL IV 
a) ( ) 3 ln3 2 ln 2x xf x′ = + , x∈R . 

 

            

 



         

 

b) ( )lim 0
x

f x
→−∞

= . 

c) Cum ( ) 0f x′ >  pentru orice x∈R , rezult  c  func ia f  este cresctoare pe R. 

d) Avem ( ) ( ) ( )3 2
3 ln3 2 ln 2 0x xf x′′ = + >  pentru orice x∈R , rezult  c  func ia f  

este convex pe R. 
e) Fie :F →R R  o primitiv  a funciei f . Atunci ( ) ( ) 0F x f x′ = >  pentru orice 

x∈R , rezult  c  func ia F  este cresctoare pe R. 

f) ( ) ( )
1 1

0 0

1 2
2 3

ln 2 ln3
x xf x dx dx= + = +∫ ∫ . 

g) Deoarece funcia f  este strict cresctoare pe R, ecuaia ( ) ( ) ( )2 3 6f x f x f x+ + =  

admite soluie unic . Avem ecuaia 2 2 3 33 2 3 2 3 2 6x x x x x x+ + + + + =  care admite 
unica soluie 0x = . 

 

            

 


