Varianta 019

SUBIECTUL I
a)a=2;b) C;-8=20;c)|7=|-1=1; d) (x—l)2 +y?*=4,1r=2;e)0;

f) xm{’—T,z—”}.
33

SUBIECTUL Il
1.
a) Avem f (x) =(x—1)2 + 2> 2 pentru oricexOR ;
b) Cum f (a) = f (b) =0 rezulti 2a-a’ = 2b-b* = 3, atunci ! ~+ X 2=—2;
2a—a°~ 2b-b° 3
c) y=1;
d) 4;
3a 2
e) ‘:ab::%.
a b
2.
a) f'(x)=- 2x ~, xOR.
(1+x°)

1 (x-1) .
b) f (X) SZ = mzo, deci XD(O,OO) .
¢) y=0 asimptota orizontalspre +co .
2

d) limn?f (n) =lim

nee1+n

=1.

2

1
e) I f (x)dx = arctgx]; =77:.
0

SUBIECTUL IlI
a) Calcul direct.
b) Calcul direct.

c) Se poate alege matric&;[z sz M, (R) pentru caredet(C) = 0si tr(C)=5.

d) Daci pentruY O M, ( R ) satisfacedet(Y) = Osi tr(Y) =5, atunci, folosind

rezultatul de la b) ave? =5Y . Prin indug¢ie matematiz se aratca Y" =5""Y
pentru oricen= 2.



e) Calcul direct.
f) Conform rezultatului de la b), trebuig& glegem do&i matrice cu determinantsil

. 0 0) . 00
urma nule. Se poate consideXa= siY= .
10 20

a b
g) Fie X :[c d]DMZ(R). EgalitateaX”® = O, implici a=b=c=d =0 sau
a+d =0.In fiecare caz avertr (X ) =0, deci oricare ar fiX OM, (R) dadi
X?=0,, atuncitr (X )=0. Folosind a), rezuitci tr (X +Y) =tr (X)+tr(Y)=0
oricare ar fiX,YOM, (R) pentru careX® =Y?=0,.
SUBIECTUL IV
a) f(0)=0s5i f'(0)=0;

by 24055 . (27D)
b a ab

>0 adevrat pentria,b0(0,e) ;
¢) Cum cosxD( 0,1 pentru xD{O,%Tj , iar funcaia putere este descrésmare pentru

baza subunitér rezulti cosx=> co$x pentru oricexD[O,i—sz .

d) f'(x)= ! X+cosx— 2>

1 : .
+ cox— :si folosind b) pentruE =COSX,
co X b

obtinem f'(x) >0 oricare ar fixD[O,i—ZTJ. Atunci fungia f este cresttoare pe

)

e) Fungia f este continfisi cresctoare pe{o,gj, deci f (x) = f (0) =0 oricare ar

fi xm{o,’—Tj .
2

f) Avem f (x)+g'(x) =tgx+sinx— X~ si—X 4 x= XD[O,]—TJ.
COSX 2

g) Din f) rezuli g'(x) =-f (x)<0 oricare ar fixD[O,z—sz . Atunci fundia g este

descresitoare pe[o,i—;j .



h) g este descresare pe{o,l—g rezulti g(x)<g(0)=1 oricare ar fixD[O,gJ.

Atunci cosx - In( cox) = g(x) - x*< +x*, de unde
1 1

2
Jcosx— In( cos<)dst.( 1—x2)dx:§.

0 0



