
         

 

Varianta 080 
SUBIECTUL I 

a) 22 . b) 2 2 8.x y+ =  c) ( ) 2ˆcos .
2

AB
OAB

OA
= =   

d) Relaia 2 24 4 4 4 4 4 0+ − ⋅ − ⋅ =  este adevrat .e) 1. f) 
25
7− . 

SUBIECTUL II 
1.  

a) 
3 1 5

.
4 2 4

∗ =  b) 
3

2
e =  este element neutru. c) deci simetricul lui 4 este 

13

2
. 

d) Ecuaia se scrie: ( )( ) { }2 2 1 4 1 0 0x x x− − = ⇔ ∈ . 

e) Avem c 
5 7

\ , \
2 3

∈ ∈Q Z Q Z , dar 
5 7

\
2 3

∗ ∉Q Z . 

2.  

a) ( )1 3f − = . b)
1

2
a = .  

c) Avem ( )
2 2

2 1 1 1 1
,

2 2 2 2
f x x x x

   = + + + + ≥ ∀ ∈   
   

R.  d) ( ) 34 4 1, .f x x x x′ = + + ∈ R  

e) 
30
41

. 

SUBIECTUL III 
a) ( )det 0A = , ( )rang 1A = . b) 2 2

2, , .A A B B AB O BA= = = =  

c) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )( ),C x C y M C x C y xA B yA B∈ ⇒ ⋅ = + +  ( )xyA B C xy M= + = ∈ , c ci 
*xy ∈ R , iar ( )2M M⊂ C . 

d) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ), , .C x C y C x y C y x C y C x C x C y M⋅ = ⋅ = ⋅ = ⋅ ∀ ∈  

e) ( ) ( ) 2 2 2

1 2 1

x x
C x M C x

x x

− + − + 
∈ ⇒ =  − − 

, de unde ( )det 0.C x x= ≠   

Avem ( ) 0 2
2

1 3
C

− 
=  
 

, de unde ( )( ) 1

3
1

22
1

0
2

C
−

 
 

=  
 − 
 

. 

f)  BXA =⋅  nu are soluii în )(2 CM . g) Pentru 1n =  egalitatea este adevrat .  

Presupunem c are loc egalitatea ( ) ( ), .k kC x C x k= ∈ *N  

Atunci ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )1 1k k k k kC x C x C x C x C x C x x C x+ += ⋅ = ⋅ = ⋅ = , adic  egalitatea 

 

            

 



         

 

este adevrat  i pentru 1n k= + . Astfel *  ),()( N∈= nxCxC nn . 
 
SUBIECTUL IV 

a) ( ) ( )( ) ( ) 1
1 1 1 , .

n

nf x n x x x
−′ = + + ⋅ + ∈ R b) 0. 

c) 1x = −  este punct de maxim local, iar 
1

3
x = −  este punct de minim local. 

d) Avem  

( ) ( )( ) ( )
1 1

2
1 1

0 0

1 0
n

n n n nI I f x f x dx x x dx+ +− = − = + ≥∫ ∫ , 

deoarece ( ) [ ]2 1 0, 0,1
n

x x x+ ≥ ∀ ∈ , deci irul ( ) 1≥nnI  este cresctor. 

e) ( ) ( )
111 1

0 0

1 2 1
1 .

1 1

n n
n x

x dx
n n

+ ++ −+ = =
+ +∫  

f) Utilizând binomul lui Newton, avem  

( ) 1

0 0

, ,
n n

k k k k
n n n

k k

f x x C x C x n x+

= =

= ⋅ = ∀ ∈ ∈∑ ∑ *N R , adic  are loc concluzia. 

g) Integrând egalitatea de la f) avem 

( )
11 1 2

1

0 0 00 0 0
2 2

n n n kk
k k k n

n n n

k k k

Cx
f x dx C x dx C

k k

+
+

= = =

   
= = =   + +   
∑ ∑ ∑∫ ∫ . 

Pe de alt parte 

( ) ( ) ( )( ) ( ) ( )
( )( )

1
2 11 1 1

1

0 0 0

1 1 2 1
1 1 .

2 1 1 2

n n n
n n

n

x x n
f x dx x x dx

n n n n

+ + +
+  + + ⋅ += + − + = − = 

 + + + + 
∫ ∫  

A adar obinem egalitatea dorit. 

 

            

 


