Varianta 075

SUBIECTUL |
a) ‘\/5+i\ﬁ3‘:\ﬁ3.b)a:2.c)sin7—TEtos]—T:1E-l\@:£3.
6 6 2 2 4
a=-1
d) { 3 e) (x-1)°+(y-1)°=4. f) Dreapta 2x—3y+1= 0 este paralél cu

dreapta dat 2x -3y + 5= 0.

SUBIECTUL I

1.

a) x=3[7=5.

b) E =24~ 6= 18.

c)1+2+.. +29—21—1—2‘°—1
2-1

d) Ecuaia se rescrie sub forma echivater(x-1)(x* +1)=0. Se obine soluia

reabh x=1.
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2.
a) f'(x)=3x* +cosx+ 1, xOR.

1
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b) _!:f(x)dX—Z cosl.

c) ||mM: f'(O):Z
-0 x=0
d) Cum cosxd[-1,] pentru oricexdR, rezulti ci cosx+ 1= C oricare ar fixOR .

Atunci f’(x) =3x’+cosx+ 1> ( pentru oricex[dR, deci fungia f este cresttoare
peR.
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SUBIECTUL IlI
a) Pentrua=c=10(0,0) si b=00R, rezulti 1,0G.

b) det(M)=



. ao _ x 0 _ ax 0
c) Fie A= 0G si B= O0G. Atunci A(B= oG,
b c y z bx+cy cz

deoareceax,cz0(0,») si bx+cyOR.
d) Verifcare prin calcul direct.

a o0 x 0
e) FieU :[b C]DG siV :( JDG. Pentru caJ [V #V [U este necesar ca
y z

2 0 2 0
bx+cy #ay +bz. Se pot alege matricelé :(3 J siV :(2 1], pentru care

4 0 4 0
ULV = Z =VU.
P

_ a oY a2 0 § _
f) Pentrun=2, egalitate b c = este adetrati. Presupunemac

2

c

a 0) a“ 0 ]
(b c] =[b(ak‘1+ak‘2c+... 24 o c“] si demonstim c
a 0\" a“t 0

(b c] :(b(ak+ak'lc+... J

Avem
a 0 k a O ak+1 0
b ¢ b c) aJo(a"‘1 +a"‘2c+...+ack‘2+ck‘1)+bck ckt

a O k+1
oo

Deci a o a" 0 )
eci = ,n=>2.
b ¢ b(a"‘1 +a"%c+... +ac" i+ c”‘l) c

a o0 x 0
g) Fie A=(b CJDG . Cautim o matriceX =(y Z]DG astfel incatx" = A.

Folosind f), rezult x"=a, z" =c si y(x”‘1 +X"z+ Ly x”‘l) =b. Atunci,
b
n[an—l +Q/a”_2C+...+Q/aC”_2 + n Cn—l

pentru oricenON’, avemx=4/a, y=
z=4c.

SUBIECTUL IV
a) f'(x)=3In3+ 2 In2, xOR.

si



b) lim f (x)=0.

X - =00

c) Cum f'(x) >0 pentru oricexJR , rezulti ci fundia f este credttoare peR.

d) Avem f"(x)=3‘(In3)’ + 2(In2)* > 0 pentru oricexUR , rezulti ci fundia f
este convexpeR.

e) FieF:R - R o primitiva a fungiei f . Atunci F'(x)= f (x)>0 pentru orice
xOR, rezult ca fundia F este cresitoare peRr.
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f If X dx:j 2+ 3)dx=—+ =
) o| ( )| 0( ) In2 In3

g) Deoarece funia f este strict cresitoare peR, ecuaia f (x)+ f (2x)+ f (3x) =6

admite soldie unic. Avem ecudia 3+ 2+ 3* + 2 + 3 + 2 = € care admite
unica soltie x=0.



