
         

 

Varianta 034 
 
SUBIECTUL I 

a) 2 2BC = . 
b) ( )1,3D . 

c) 
1

1
1

i
z

i

−
= =

− +
. 

d) ( ) ( )Re Re 2 0w i= = . 

e) 
4

a
π= . 

f) Aria triunghiului ABC  este 2.  
 
SUBIECTUL II 
1. 

a) 
2 0

14
0 7

= . 

b) Cum 2 4 0

0 49
A

 
=  
 

, suma elementelor matricei 2A  este 53. 

c) Raia progresiei este 2q = . Se obine 1c = , 4d =  i 5c d+ = . 

d) Prin verificarea elementelor din 8Z  se obine { }ˆ ˆ2,6x∈ . 

e) 2
7 21C = . 

2. 

a) 
3 2

lim
5 1 5n

n

n→∞

2 + =
−

. 

b) 
10

1

1
lim 10

1x

x

x→

− =
−

. 

c) 
1 3

2

0

2

5
x dx =∫ . 

d) ( ) 2 lnxf x x′ = . 

e) Cum ( )lim 0
x

f x
→−∞

= , rezult  c  0y =  este asimptota orizontal spre −∞ . 

 
SUBIECTUL III 

a) ( ) ( ) ( ) ( )2 2

2 22,2 2,2 2 2 2 2 12E F+ = + + − = ∈N . 

 

            

 



         

 

b) ( ) ( ) ( ) ( )2,2 2,2 2 2 2 2 2
n n

n
n nE F⋅ = + ⋅ − = ∈ N  

c) Inegalitatea se demonstraz prin inducie matematic. Pentru 5n = , avem 
inegalitatea adevrat  5 22 32 25 5= ≥ = . Presupunem c are loc 22k k≥  i 

demonstrm c  ( )212 1k k+ ≥ + . Cum 22k k≥ , atunci ( )21 2 22 2 2 1 1k k k k k+ ≥ ≥ + + = + . 

d) Egalitatea 2(2,2) (2,2)n nE F n⋅ =  implic  ecuaia 22n n=  pentru care { }2,4n∈ . 

e) Cum ( )1 2,3 3 2E = + , iar ecuaia este cu coeficieni întregi, cea de a doua soluie 

este 2 3 2x = − . Ecuaia este 2 6 7 0x x− + = . 

f) Se poate considera polinomul 2 6 7f X X= − + . 

g) În dezvoltarea ( ) ( ) ( )
20

20
20

20 20

0

3,2 3 2 3 2
k

k k

k

E C −

=

= + =∑  exist  11 termeni 

ra ionali. 
 
SUBIECTUL IV 
a) ( ) 21 3f x x′ = − , x∈R  

b) Ecuaia ( ) 0f x′ = , admite soluiile 1

3

3
x = −  i 2

3

3
x = . În plus, ( ) 0f x′ <  

pentru orice 
3 3

, ,
3 3

x
   

∈ −∞ − ∞      
   

U  i ( ) 0f x′ >  pentru orice 
3 3

,
3 3

x
 

∈ −  
 

. 

Atunci 
3

3
x = −  este punct de minim local, iar 

3

3
x =  este punct de maxim local 

pentru funcia f . 

c) 
2

1

9
( )

4
f x dx = −∫ . 

d) ( ) 20 0

sin sin 1
lim lim 1

1x x

x x

f x x x→ →
= ⋅ =

−
. 

e) Pe intervalul [ ]0,1  maximul funciei f  se atinge în 
3

3
x = , adic  

( ) 3 2 3

3 9
f x f

 
≤ =  

 
 oricare ar fi [ ]0,1x∈ . Rezult  1m = . 

f) Avem c  ( )1 0,1a ∈ . Presupunem c ( )0,1ka ∈  atunci, conform punctului e), avem 

( ) ( )1 0,1k ka f a+ = ∈ . Folosind principiul induciei matematice am demonstrat c 

( )0,1na ∈  oricare ar fi 1n ≥ . Deci irul ( )
1n n

a
≥

 este mrginit. 

 

            

 



         

 

g) Avem 3 3
1 0n n n n n na a a a a a+ − = − − = − <  oricare ar fi 1n ≥ , deci irul ( )

1n n
a

≥
 este 

monoton. 

 

            

 


