
         

 

Varianta 82 
SUBIECTUL I 

a) 5. b) 2 4 : 1 4 2 8 0.
2 4

x y
A B x y+ = ⇔ + − =  c) 022 =−+ yx . d) 3. e) 

2
2

. f) 18 . 

SUBIECTUL II 
1.  
a) Din 2 1 3,2 3 5 2, 4 6.a b a b a b= + = + ⇒ = = ⇒ + =  b) 5 10 5.n n+ = ⇔ =  

c) 1ˆ ˆ ˆ ˆˆ3 4 5 4 6.x −= ⋅ = ⋅ =  d)  Exist  2 3 3 18⋅ ⋅ =  func ii. 
e) Echipa se poate forma în 1 2 2 1

3 4 3 4 30C C C C⋅ + ⋅ =  moduri. 
2.  

a) ( ) ( )
2

2 3 4 4

1 2 3 2 3
, 0,

x x
f x x

x x x x

− − + −′ = + − = ∈ ∞ . 

b) 0=y  este asimptot orizontal  spre ∞ , 0x =  este asimptot vertical  la drepta. 

c) Din a) rezult c  ( ) 0f x′ <  pentru ( )0,x∈ ∞ . Atunci f  este strict descresctoare 

pe ( )0,∞ . d) Utilizând c), din ( ) ( )0 3 5 3 5f f a b< < ⇒ > ⇒ > .e) 
8
1

2ln − . 

SUBIECTUL III 

a) 

1 2 0 7 2 0

3 7 0 , 3 1 0

0 0 1 0 0 1

A B B A

−   
   ⋅ = ⋅ = −   
   
   

. b) det 1.A = −  c) rang(A)=3. 

d) Calcul direct. 
e) Din d) avem c 3A A I⋅ = , deci matricea A  este inversabil i 1A A−= . 

f) Folosind d) avem c 2 2 1 *
3, ,n nA I A A n+= = ∈ N , ( ) 2det 2007 .X = −  

g) ( )2

7 16 0

24 55 0

0 0 1

AB

 
 =  
 
 

. Prin inducie matematic se demonstreaz c  
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AB z t x y z t
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, deci ( ) 3.
n

AB I≠  

SUBIECTUL IV 

a) 
( )

( )( ) ( )( ) ( ) [ )2 11 1 1
, 0, .

1 2 1 2 1 2

x x
f x x

x x x x x x

+ − +
− = = = ∀ ∈ ∞

+ + + + + +
 

b) ( )
( ) ( ) ( ) ( )

[ )2 2 2 2

1 1 2 3
, 0, .

1 2 1 2

x
f x x

x x x x

− −′ = − + = ∀ ∈ ∞
+ + + +

 

 

            

 



         

 

c) Utilizând a), limita cerut este 0. d) 0y =  este asimptot orizontal  spre +∞ . 

e) Din b) avem c 0f ′ < , deci funcia f  este strict descresctoare pe [ )0,∞ . 

f) 
3
4

ln . 

g) ( ) ( ) ( ) [ ] ( ) [ ]1
1 0 , 0,1 , 0,1

2
f f x f x f x x≤ ≤ ∀ ∈ ⇒ ≤ ∀ ∈ , deci 

( ) ( )
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00 0

1 1

1 2 2 8 8

x x
dx x dx

x x
≤ ⋅ = =

+ ⋅ +∫ ∫ . 

 

            

 


