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SUBIECTUL I 

a) 0; b) 
2

x
π= . c) 1; d) AB ( )2, 1C − . e)( ) ( ) 1012 22 =++− yx . f) 

5

2
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SUBIECTUL II 
1. 

a) 815 =a ; b) 
1

2
p = ; c) 3! 6= ; d) ( )( ) ( )( ) ( )1 1 1 1f f f f f= = =� ; e) ( ) 1f i = . 

2. 

a) 
1

( ) 1, (0, ).f x x
x

′ = − ∈ ∞  

b) ( ) 0f x′ =  admite soluia 1x =  i ( ) 0f x′ >  pentru ( )0,1x∈ , ( ) 0f x′ <  pentru 

( )1,x∈ ∞ . Deci 1x =  este punct de extrem (maxim). 

c) ( ) 2

1
0f x

x
′′ = − < , ( )0,x∈ ∞ , deci f  este concav pe ( )0,∞ . 

d) -1. 

e) 
( )

1

3

2

e
f x

dx e
x

= −∫ . 

 
SUBIECTUL III 
a) Pentru 1z z= =  i 0u u= − =  rezult  MI ∈2 . Pentru 0z z= =  i 0u u= − =  

rezult  2O M∈ . 
b)  calcul direct; 
c) calcul direct; 
d) calcul direct; 

e) 
2 2

detA z z u u z u= ⋅ + ⋅ = + ∈R . 

f) se aplic  principiul induciei matematice;  

g) Folosind f), ecuaia revine la 
2007

1

0k

k

z
=

=∑  cu soluia unic 0z =  în R. 

 
SUBIECTUL IV 
a) Calcul direct; 
b) 0y =  asimptot orizontal  spre ∞+ ; 

c) Avem ( ) ( )1

1
x

e
f x f x

e +

−′ = − = −  pentru orice x∈R ; 

 

            

 



         

 

d) 
1 1

1

1 1 1 1 1 1
(1) (2) ... ( ) 1

n

n k k n n
k

a f f f n
e e e e e e+ +

=

   = + + + = − = − = −   
   

∑  pentru orice 

, 1n n∈ ≥N ; 

e) 
1 1 1

lim lim 1n nn n
a

e e e→∞ →∞

 = ⋅ − = 
 

; 

f) 
2

1
1

e
 − 
 

; 

g) Folosind c) avem ( ) ( ) ( ) ( )
1 1

1
n n

f x dx f x dx f f n′= − = −∫ ∫ , , 1n n∈ ≥N . Atunci 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )( ) 2

1

2 2
lim lim 1 1 2 1

n

nn n
a f x dx f f f f n

e e→∞ →∞

 
+ = + + + + − = − 

 
 

∫ … . 

 

            

 


