Varianta 059

SUBIECTUL |

a)1l-7i.b) % .c)a=0si b=-1.
-1 2

d) Deoarece|-2 3 1=0, punctele L(—:L 2), M(— 2,3) si N(—& 4) sunt
-3 4

coliniare. e)5\/§. f) 3[8=24.

SUBIECTUL Il

1.

a) a,=a [f° =-16. b)é.c) f(1)=2= g(2)=1.

d) Ecuaia devinex? + 7 = 2° = x[0{- 11} . ¢) Sumaadicinilor este 0 .
2.

1
a) f'(x)=3x*-3. b)J.f’(x)dx: f(x) |(1):—2.
0

) f'(x)ZO: %, =%1 sunt puncte de extrem local. Coordonatele punctelor de
extrem local suntA(- 112), B(18).

(X)) _ Ly 1
d)ginl—l—f(l)—o.e)g.

SUBIECTUL 1lI

10
a) Pentrua=1= OH .
01

ab Xy 0 ax ay+b

b) X = Y = ,a,XOR,b,yOR. XY = 0G pentru
01 0 1 0 1

ci axOR", ay+b0OR.

ab 1-ab

c¢) Dag X,YOH,a,bOR", xw:(o L jDH,pentruéabDRD.

d) ABB=B[A=1,.



a l1-a R i 1_1 _ .
e) PentruX = alegandY =| g a |, din d), obinem

XY =YX =1I,, evidentY UH .
f) Veficarea axiomelor de grup comutativ.

g) Se demonstreaprin indugie matematig ca
a 1-a) (a" 1-a"
=[@ 178 HaORr" i OnON. Pentrun = 2007se ohine
0 1 0 1
a l-a 2007 52007 1 _ 52007
SUBIECTUL IV

a)a, = f(1)=In2.
b) lim f (x) =0= y =0este ecuga asimptotei orizontale la graficul fuie f .

X >

c) Folosind proprieitile logaritmilor, avemf (x) = In(xTﬂj =In(x +1)-In(x)

pentru oricex>0.

1 1
dy £/(x)=——-=.
) (X) x+1 X
e) Considerm P(n): a, =In(n+1).
Propoziia P(1): & =In2 este adeirati. Presupunenp(k):a, =In(k+1) adevrati

si demonstim ci P(k +1):a,,, = In(k + 2) este adeirati. Avem

8= (D)4 F (24t F(n)+ (=g +f(n+ = In(k+ I+ Ir[ ykiﬂj:
In(k +1)+In(k +2)-In(k +1) = In(k + 2).

Am artat ¢i P(k)= P(k +1), deci P(n) este adeirati pentru oricen IN".
flima, :Irj[rlln(n+1):oo.

g) Folosind integrarea pririgi avem

i[ln(x+1)— In(x)}x = Jz.ln(x+1)dx—_fln dx=3In3-4In2.



