
         

 

Varianta 059 
 
SUBIECTUL I 

a) i71− .b) 
2

27
 .c) 0a =  şi 1b = − . 

d) Deoarece 0

143

132

121

=
−
−
−

, punctele ( )2,1−L , ( )3,2−M  şi ( )4,3−N  sunt 

coliniare. e) 25 . f)  2483 =⋅ . 
SUBIECTUL II 
1. 

a)  163
14 −=⋅= qaa . b) 

5
2

. c) ( ) ( ) 1221 =⇒= gf . 

d) EcuaŃia devine { }1,127 32 −∈⇒=+ xx . e) Suma rădăcinilor este 0 .  
2. 

a) ( ) 33 2 −=′ xxf . b) ( ) ( ) 2
1

0

1

0

−==′∫ xfdxxf . 

c) ( ) 10 2,1 ±=⇒=′ xxf  sunt puncte de extrem local. Coordonatele punctelor de 

extrem local sunt ( ) ( )8;1,12;1 BA − . 

d) 
( ) ( ) ( ) 01

1
1

lim
1

=′=
−
−

→
f

x

fxf
x

. e) 
5
1

. 

 
SUBIECTUL III 

a) Pentru Ha ∈







⇒=

10

01
1 . 

b) ∈







=








= xa

yx
Y

ba
X ,,

10
,

10
R ∈∗ yb,, R. G

bayax
YX ∈







 +
=⋅

10
 pentru 

că ∈ax R , ay b∗ + ∈R. 

c) Dacă ∈∈ baHYX ,,, R ∗ ,  ,
10

1
H

abab
YX ∈







 −
=⋅  pentru că ∈ab R ∗ . 

d) 2IABBA =⋅=⋅ . 

 

            

 



         

 

e) Pentru 






 −
=

10
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X  alegând 
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






 −=
10

1
1

1
aaY , din d), obŃinem 

2IXYYX =⋅=⋅ , evident HY ∈ . 
f) Veficarea axiomelor de grup comutativ. 
g) Se demonstrează prin inducŃie matematică că 

∈∀

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
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1

10

1
R ∗  şi ∈∀n N ∗ . Pentru 2007=n se obŃine 



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
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1
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SUBIECTUL IV 
a) ( ) 2ln11 == fa . 

b) ( ) 00lim =⇒=
∞→

yxf
x

este ecuaŃia asimptotei orizontale la graficul funcŃiei f . 

c) Folosind proprietăŃile logaritmilor, avem ( ) ( ) ( )xx
x

x
xf ln1ln

1
ln −+=







 +=  

pentru orice 0x > . 

d) ( )
xx

xf
1

1
1 −
+

=′ . 

e) Considerăm ( ) ( )1ln: += nanP n . 

PropoziŃia ( ) 2ln:1 1 =aP  este adevărată. Presupunem ( ) ( ): ln 1kP k a k= +  adevărată 

şi demonstrăm că ( ) ( )11 : ln 2kP k a k++ = +  este adevărată. Avem 

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )1

1
1 2 ... 1 1 ln 1 ln 1

1k ka f f f n f n a f n k
k+

 = + + + + + = + + = + + + = + 
 

( ) ( ) ( ) ( )2ln1ln2ln1ln +=+−+++ kkkk . 

Am arătat că ( ) ( )1+⇒ kPkP , deci ( )nP  este adevărată pentru orice ∈n N ∗ . 

f) ( )lim lim ln 1nn n
a n

→∞ →∞
= + = ∞ . 

g) Folosind integrarea prin părŃi avem  

( ) ( )[ ] ( ) ∫∫∫ −=−+=−+
2

1

2

1

2

1

2ln43ln3ln1lnln1ln dxdxxdxxx . 

 

            

 


