
         

 

Varianta 027 
 
SUBIECTUL I 

a) 5 ; b) 2 4 5 0x y+ − = ; c) 2a = − ; d) 2 2 5x y+ = . e) 1; f) 
4

π
. 

SUBIECTUL II 
1. 

a) 
1

2
p = ; b) 1,3,5; c) 2x = ; d) 2x = ; e) min 4f = − . 

2. 

a) ( )
( )2

2

1
f x

x
′ = −

−
, 1x > . 

b) Cum f  este continu i ( ) 0f x′ <  oricare ar fi 1x > , avem c f  este 

descresctoare pe ( )1,∞ . 

c) 1y =  asimptot orizontal  c tre ∞ . 
d) Calcul direct. 

e) ( )
3

2
1 2ln 2f x dx = +∫ . 

 
SUBIECTUL III 
a) Pentru 1a =  i 0b =  are loc egalitatea 2 23 1a b− = , deci 2I G∈ . 
b) calcul direct; 
c) ( ) 2 2det 3X a b= −  i cum X G∈  rezult  c  ( )det 1X = , deci matricea X  este 

inversabil . 

d) Se verific  c  
2 2

1

2 2

3 0

0 3

a b
X X

a b
−  −

⋅ =  − 
 i cum X G∈ , rezult  1

2X X I−⋅ = . 

e) Se poate considera matricea 
2 1

3 2
A G

 
= ∈ 
 

. 

f) Dac  B G∈ , atunci exist irurile cu termeni pozitivi ( )
1n n

a
≥

 i ( )
1n n

b
≥

 astfel încât 

3
n nn

n n

a b
B

b a

 
=  
 

, unde 2 23 1n na b− = , 1n ≥ . Egalitatea 2
nB I=  implic  

1 1 0n na b b a− −⋅ + ⋅ = , de unde rezult 1 1 0n na b− −= = , dar atunci 2 2
1 13 0 1n na b− −− = ≠ , 

contradicie. Deci 2
nB I≠ . 

 

            

 



         

 

g) Avem c  
2 1

3 2
A G

 
= ∈ 
 

 i nA G∈ , 1n ≥ , unde n pA A≠  oricare ar fi 1n ≥ , 1p ≥ , 

n p≠ . Deci în G exist  o infinitate de elemente. 
 
SUBIECTUL IV 

a) ( ) 2

1

1
f x

x
′ =

+
, x ∈R  i ( )

2

21

x
g x

x
′ = −

+
, x ∈R . 

b) Funcia f  este continu i ( ) 0f x′ >  oricare ar fi x ∈R , deci f  este strict 

cresctoare pe R. 
c) Funcia g  este continu i ( ) 0g x′ <  oricare ar fi x ∈R , deci g  este strict 

descresctoare pe R. 
d) Deaorece funcia g  este continu i strict descresctoare pe R, atunci g  este 

injectiv , deci ecuaia ( ) 0g x =  are soluie unic . Cum ( )0 0g = , rezult  ( ) 0g x =  

dac  i numai dac 0x = .  

e) Din ( )1 arctgn na a+ =  i 0 1a =  rezult  0,
2na
π ∈ 

 
 oricare ar fi 1n ≥ , deci irul 

( )
1n n

a
≥

 este mrginit. Avem ( )1n n na a g a+ − = , 1n ≥ . Dar funcia g  strict 

descresctoare pe R, deci ( ) ( )0 0g x g< =  oricare ar fi 0x > . Atunci 

( )1 0n n na a g a+ − = <  pentru orice 1n ≥ , deci irul ( )
1n n

a
≥

 este strict descresctor. 

f) 
2

y
π=  este asimptota orizontal la graficul funciei f . 

g) Deoarece ( ) 0f x >  oricare ar fi 0x > , rezult  ( )
1

0

0 f x dx< ∫ . Din ( ) 0g x <  oricare 

ar fi 0x > , rezult  ( )f x x<  pentru 0x > . Atunci ( )
1 1

0 0

1

2
f x dx xdx< =∫ ∫ . 

 

            

 


