Varianta 083
SUBIECTUL |

a) -10.b) S=4.c) AB=+/2.¢) G(O,%j. e)a=1b=-1f) sinABC=1.

SUBIECTUL Il
1.

a) Convine2x’ -1=7 x*= 4~ xD{—Z,?.b) pzi_

3 OxO(0,).

d) Utilizand c) avem

1,1, Y1 1, _ 1 - 1
14 a4 2004]2007 3 4 |3 2004 2007 |3 20

e)g=3si b =2.
2.
a) Limita cerui este f'(1) = 20070In 2007

2007 |© _ 20071200€
In 2007 In2007

1

C)g(g_ lj_x+3—x_ 1
X x+3 _3x(x+3_x(x+?)’

2
b) jzoor dx =
1

c) (fog)(x)=f(g(x))=2007" = 2007 =x [IxO( Op).
d) f'(x)=2007 0n2007f"(x)= 20070 th 2007 OxOR= f este convexpe
R, deci va fi convexsi pe [0,00). e) Utilizand c), ecu@ devine

4 =X = x(4x2—1): Ozox:l.

SUBIECTUL 1lI

. (3 2
a) A :(_2 _J. b) det(A) = 1= de{B).

R i e O R i
c) AB= ,BA= — AB-BA= .d) At= .
-1 2 -1 0 0 1 2

. . . 0 -
e) CumA este inversahil ALX =B = X=A"B = X = 1 4l

N

, : , (1 4y _, (1 6 . . ,
f) Prin calcul olinem B* = 01 B = 0 1) Prin inducie matematig se

1 2n .
demonstrazci B" :(O 1], nON . Rezult ca



= 2007.
0 2007

5 ab ) 2a-b a a+2c b+ )
g) Daa X = , atunci XA=BX < = = d=csi
c d 2c-d c c d

det(Y):‘zom 2+ 4+ .+ 2]20(17

a a-2c¢
b:a—ZC,deciX:( ],a,cDC.
c c

SUBIECTUL IV
a) lim f (x) =0.

X - 00

b) f(x)—(xi_l+x—is)=f(x)—%=0,xDR\{LC}.
-1

c) Din b) avemf'(x) = 1) _(x—13)2 ,xOR\{1,3.

d) Din c) rezuli ca f'(x)<0 pentruxd(3,»), deci fungia f este strict

descresitoare pe(3,c).
e) Fundia f este continfipe R\{1,3 ,si f,(1)=o0,f,(3)=c0,f ()=-0=Ff(3.

Dreptelex=1 si x=3 sunt asimptote verticale ale graficului ftiec f .
2008 2008 !
f) J. f(x)dx= J. (i+i]dX:(ln(x—1) + |n(x—3))‘2008 “In 20075200‘.
x-1 x-3 2007 2001200

2007 2007

g) Utilizand b) avem

_ ”( 1 1 j_(l 11 lJ (1 1 1 1;
a, = =S+ S+ | S —
e~\k-1 k-3 3 4 5 n- 1 2 3 4 n-

1 2 2 2 2 1 1
I S e T + + =
2 \3 4 5 n-3 n-2 n-1
3,2, _ 2 _ 2 2 1 1
3 " n-2 n-1 n n-2 n-1
Rezult a, —2b, =B 12 54 Atund lim(a, —2bn)=£3.
6 n-2 n-1 n n-e 6



