
         

 

Varianta 087 
SUBIECTUL I 

a) 5. b) 6. c) aria cerut este 26 24a = . d) 1, 1a b= = . e) 
2

15=S . 

f) 2 2 2 1
8 4 6 2 4 6 cos cos

4
A A= + − ⋅ ⋅ ⋅ ⇔ = − . 

SUBIECTUL II 
1. 

a) ( ) 1 ˆ ˆ ˆˆ ˆ5 3 5 3 3.x
−

= ⋅ = ⋅ =  b) 2− . c) ( )1 0 1.f m= ⇔ = −  d) 
3

4 6 .
2

x x− = ⇔ = −  

e) 
2

5
p = . 

2.  

a) ( ) 2 ln 2 3 ln3, .x xf x x′ = + ∈R  b) 
3ln

2
2ln

1 + . c) ( )0 ln6.f ′ =  

d) ( ) 0f x′ >  pentru orice x ∈R , deci funcia f  este strict cresctoare pe R . 

e) 
7 2 7

lim
5 2 5n

n

n→∞

+ =
−

. 

SUBIECTUL III 

a) 2

0 0 1 0 1 0

1 1 0 1 1 2
A I B

     
+ = + = =     

     
. b) ( )det 0A = , ( )rang 1A = . 

c) Calcul direct. 
d) Deoarece 2 ,A A= avem 3 2 2A A A A A= ⋅ = = , i prin inducie matematic, 

*,nA A n= ∀ ∈ N . Rezult  c  2007 *,A A n= ∀ ∈ N . 

e) Fie ( ) ( )2: 2 1n nP n B I A= + − . 

( )( )( ) ( )1 1
2 2 22 1 2 1k k k kB B B I A I A I A+ += ⋅ = + − + = + − , deci i ( )1P k +  este 

adev rat . 

f) 
0

2

b c
aA bB cC C

a b a b c

+ 
+ + = ≠ + + + 

, deoarece 8 0≠ . 

g) *,nA A n= ∀ ∈ N . Cum 2 31 0 1 0
,

3 4 7 8
B B

   
= =   
   

, prin inducie matematic se arat 

c  *1 0
,

2 1 2
n

n n
B n

 
= ∀ ∈ − 

N . Atunci ( ) 1 0
det 2 1 0

2 2 1
n

n n
X = = + ≠

+
, deci 

matricea X este inversabil. 
 
SUBIECTUL IV 

 

            

 



         

 

a) ( ) ( ) ( )2

1
cos , , 0, .f x x g x x

x
′ ′= = − ∈ ∞  

b) Integrând prin pr i, ob inem 
4

I
π= . c) 

π
1

. 

d) 0x =  este asimptot vertical  la dreapta. 

e) Inegalitatea se scrie echivalent 
2

1
sin 0t x

x
 − ≥ 
 

, relaie adevrat  , 0t x∀ ∈ >R . 

f) Din e) avem c 2 2

2

2

sin 1
sin 2 0

x
t x t dx

x x

π

π

 − ⋅ + ≥ 
 ∫  i cu proprietatea de liniaritate a 

integralei definite obinem inegalitatea dorit. 
g) Trinomul de gradul doi de la f) fiind pozitiv pentru orice t ∈ R , avem 0∆ ≤ , de 
unde obinem inegalitatea dorit. 

 

            

 


