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OLIMPIADA NATIONALA DE MATEMATICA
ETAPA LOCALA, 21 FEBRUARIE 2016
CLASA A VII-A, SOLUTII SI BAREME ORIENTATIVE

1. Determinati n e N* astfel incat \/2-4-6-...-(2n)+8 eN.

Narcis Gabriel Turcu, Braila

Solutie.

Pentru n=1:\/1_O§EN ........................................................................................................ 1p
Pentru n=2:>x/1_6=4eN ................................................................................................. 1p
Pentru n=3:>\/%¢N ....................................................................................................... 1p
Pentru n:4:>«@¢N ..................................................................................................... 1p
Pentru n>5=U(2-4-6-...-(2n)+8)=8=/2-4:6-...-(2n)+8 &N ..................co... 3p

2. Comparati numerele a si b stiind ca:

1 11 1 . 1 11 1
a=—— |1l+=+=+.+—— |sib=—— |1+=+=+...+—— |.
2015 2 3 2015 2016 2 3 2016

Daniela Cerchez, Braila

Solutie.

Fie 1+1+1+...+L=x,x>1:>azi-x sib= L -(x+ L j ................. 3p
2 3 2015 2015 2016 2016

A b= X S b e 4p
2015-2016
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3. In paralelogramul ABCD se considera P e(BC). Dacd G, G,, G, sunt centrele de

greutate ale triunghiurilor APB, APD si DPC, atunci demonstrati ca aria triunghiului G,G,G,
este a noua parte din aria paralelogramului ABCD.

Nicolae Stanica, Braila
Solutie.

Fie S, T mijloacele [ AP],[DP] si ACBD ={O}

T.F.A def .
DinR.T. Thales= GG, || BD = AG,SG, ~ABSD:%:£:%:E(1) RPN o
BD 3 BO 3
T.F.A def .
DinR.T. Thales= G,G; || AC = AG,TG, - AATC = &8s 1 56 :2(2) ......... 2p

AC 3 O0OC 3

GG, || BD, G,G; || AC = «G,G,Gy = KBOC (3) ..vvveiieiiaieie e 1p
LU.L. 2
Din (1), (2) si (3) = AGG,G, ~ ABOC = = Asce =(Glej e 1p
oc BO 9
- . 4 4 A 1
In concluzie, A, o =3 Asoc =3 AZCD =3 PAABED v v eeree et 1p

4. Se considera punctele A, B, C, D astfel incat m(<):CAD) = m(<):CBD) =90°. Si se arate ci:
a) AB<CD;

b) AB=CD daca si numai daca cele patru puncte sunt varfurile unui dreptunghi.
Dan Negulescu, G.M.

Solutie.

a) Fie M mijlocul segmentului [CD]

CazUl 11 ABNICD O it 2p
Daca M e(AB):> AB = AM +BM :C7D+CTD:CD

Daca M ¢(AB)=1n triunghiul AMB: AB < AM +BM =%+%=CD

Cazul Tl: ABNCD = . 3p
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Tn triunghiul AMB: AB < AM +BM :CTD+CTD:CD
b) AB=CD <M €(AB) < ABCD dreptunghi..............ccccccceiiiiiiiiiiiiiii 2p

B-dul Al I Cuza, nr. 172, 810025 Briila; Tel: +40(0) 239 61 91 60; Fax: +40(0) 239 61 40 60
www.isjbraila.ro, brailaisj@gmail.com



