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Clasa a Xl-a, SOLUTII SI BAREME ORIENTATIVE

1. Fie a,b e 7 astfelincat | , 2 este un numar impar. Demonstrati cd | , b3 este un
a a

numar impar.

Solutie.
2 2 =(b—a)(b+a)=impar=b—a imparsi b+a impar = asi b au paritati diferite...4p
a
1 1 2 2 . . 2 2 2 -
3 3 =(b—a)(a +ab+b ), b—a imparsi a“+ab+b”=(a+b)”—abimpar................ 3p
a
. . 2 2\ . 10
2. Se considera matricele A= sil,= .
0 2 01

a) Demonstrati cd A’ =4( A—1,).

b) Determinati numirul real a stiind ci A’ —aA® +4A=0,.

Solutie.

a) Prin calcul direct se arata ca A> =4(A—1,)............ PRI 3p

b) Din a) avem A’ =4(A-1,) & A2 ~4A+4l, =0, Ac> A~ 4A2 +4A=0, a=4.4p

3. Determinati a,b R astfel incat Iim(«/x2+x—ax+b)=g.

X—»00

Solutie.

Pentru ca limita sa fie finitd se impune conditia @>0. .........c.cooiiiiiiiiiiii 1p

x*(1-a%)+x
Iim(x/x2+x—ax+b)=§<:>lim ¥+b :§:>a=1 ............................ 3p
X—>00 2 X—>00 fX2+X+aX 2
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4. Se considera functia f,:D, >R, f,(x)= 82)(—27
ax”+2x+1

a) Determinati a€ R astfel incat graficul functiei f, sa admitd asimptotd verticald intr-un
singur punct.

b) Pentru a=1, determinati ecuatiile asimptotelor la graficul functiei f, .
Solutie.

a) Pentru ca graficul functiei f, sa admita asimptota verticala intr-un singur punct, trebuie

a

ca ecuatia ax’+2x+1=0 si admiti solutie unici, deci se impune conditia

A=0=4—4a =08 =L i e 2p

b) Pentru a=1, functiaeste f, :R— {—1} —->R,f (X) = 8)(3—_227 ................................ Ip
(x+1)

x=-1 asimptotd verticala, deoarece lim f, (X) =90 et Ip

Din 1@0 f,(X) =+ si XILr_r; f,(X) =—c0 = nu admite asimptota orizontala................... Ip

: : : . f(x :
Pentru asimptota oblica y=mx+n, determinam m= lim L) =8 s

X—>too X

n=1lim (f,(X)=8x)=-16, deci y=8X—16........c.ceceriiiiriiiiriiiiiaiiiineea 2p

X—>to0
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