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Filiera teoretica, profilul real, specializarea stiinte ale naturii

Clasa a IX-a, SOLUTII SI BAREME ORIENTATIVE

1}:“2016, unde prin [x] am notat partea intreagd a

1. Rezolvati ecuatia [x]+ [x s
numarului real X.

Mihaela Giurca
Solutie.

Utilizand identitatea lui Hermite, ecuatia devine:

[ox]= XH2016 oy 1 XH2018 o Grocx< 20318 ...................................... 3p
X+2016 o XH2006 o K206 oo 2
1344 <k <1344,(3) Ke€Z=K=1344 =X =672 .. .ccomiiiiiiiiee e, 2p

2. Se considera functia f :{1,2,3,.....,2015} — {-1,0,1}.
a) Daca f(1)-f(2)-..- f(2015) =0, atunci aratati ca f (D) + f (2)+...+ f(2015) = 0.

b) Calculati suma f (1) + f (2)+...+ f (2015), unde f:N—>N, f(k)=k?+k, pentru orice
keN".

Roxandra Murea

Solutie.
a) Cum f (n)=0 pentru orice n€1,2015= f (n) e {~11} pentru orice n€1,2015.........2p
f (D + f(2)+...+ f (2015) are un numar impar de termini, deci va fi diferiti de 0............ 2p
2015 2015
b) f(+f (4.t F(2015)= > F(K)= > (K24k) oo 2p
k=1 k=1
F D+ F(2) 4.t £(2015) = 2022000 0T 1p

3
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3. Fie triunghiul ABC cu M e(AB) astfel incat m:%ﬁ si Ne(AC) astfel incat

M:%TC Notam cu P mijlocul segmentului (BC) si cu R punctul de intersectie al

dreptelor AP si MN. Daca AR =k - AP, atunci determinati valoarea numarului real k.

Solutie.
(MP) Tinie mijlocie = MP | AN = 0 R e 3p
AN _ AR
AC
PR » 2 AP 5 . 3 3
R 2 2 AP o AR AP k= 4
AR 3AC 3 AR 3 5 5 P
4

4. Consideram sirul (a, )nzl’ a, #0,vneN* astfel ncat a =a,,VKk,peNk=p si

1= ani1 (Zan +1- an+1)

a, + ,Vne N*. Demonstrati cd (a,) ., este progresie aritmetica.
a, .
Daniela Stanica
Solutie.
1 (280 18041 ) =80 (@0 FL) oo Ip
(B =@n41) (@1 = Bn1) = 0 e, 3p

(@ —any)-(8h —an +1)=0 si cum a,#a,;=>a,—a,,=-1= (a,) Progresie
aritmetica
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