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Clasa a Xll-a, SOLUTII SI BAREME ORIENTATIVE

TIEI NATIONALE
“ICE

1. Se considera grupul comutativ G=(34w) n raport cu legea de compozitie

Xoy=xy—-3x—-3y+12, Vx,yeG
a) Sa se arate ca 4 este elementul neutru al legii de compozitie "o" pe multimea G.
b) Si se arate ca XoXo...oXx=(x—3)"+3, ¥xeG si vneN,n>2.

(R —

de n ori

Solutie.

a) scrie definifia elementulul NEULIUL........c.ooiiiuieiiciecieeee ettt e 1p
din G =(3,400) grup CoMutativ => Xo€=©€0X, VX,€ €G ..ceevrrrrrrrirrrrrrresrressiesriessesesoons 1p
din Xoe=X=>(8—4)X—3)=0VXEG =€ =4 ...ossirierriereeeeeeeeese et 1p

D) Xo Y =(X=3NY=3)+3VX, Y EG cooosrrierriereieeies s 1p
Demonstreaza prin inductie matematica
Verificd P(2): Xo X =(X=3) +3  (A) oo 1p

P(n)=P(n+1) (A)
G grup = legea e asociativi=>

XOXO...OX:XO[XOXO...OXJ: XO((X—3)n +3): (x—3)n+1+3:> P(n+1) (A) oo 2p
n+l n

x?+2, x<0
2+sinx, x>0

a) Demonstrati ca functia f admite primitive pe R .
b) Determinati pe multimea numerelor reale primitiva F a functiei f care se anuleaza in 0.

2. Fie functia f :R >R, f(X):{

Solutie.
a) I5(0)=143(0)=f(0)=2=f continuad In X=0.....cccecirrirriirriirii 1p
f continui pe (—o0,0) (sumi de functii continue)
f continua pe (0,+oo) (suma de functii continue) = f continua pe R ........ccoecvvviiniennnn 1p
f continuda pe R. =T admite primitive pe R ... 1p
X3
B) R R, E() =] 3 2 G X S0 e 1p

—COSX+2X+C,, x>0
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din continuitatea functiei F =1,(0)=14(0)=F(0) =C) =C+1..cccciiriiiiiirriiiiiins 1p
xC 2X x<0

S F(x)={73 " S K oo 1p
—CoSX+2x+1, x>0
3

din F(0)=0=k=0=F(x)={ 3 "2 X e 1p

—CcosX+2x+1, x>0

2 2
3. Se considera A:[ . Jgi G={X(a)laeR\{-1},X(a)=1,+aA}.

a) Aritati ci X(a)- X(b)=X(a+b+ab), oricare ar fi X(a),X(b)eG.
b) Daca (G,-) este grup abelian, atunci determinati b € R, astfel incat
X(1)-X(2)-...- X(2016)= X (b -1).

Solutie.

B) A% = A 1p
X(a)-X(b)=(1, +aA)l, +bA) (1, +aA)l, + (1, +aA)bAZj ................................ 1p
dar A>=A =1, +(a+b+ab)A=X(@+b+ab).....ccccoeriiiiiiiiiiiiiiie 1p

b) ab+a+b:(a+1)(b+1)— ............................................................................................... 2p
(G,-) grup abelian are loc asociativitatea
Demomstreazi prin inductie X (1)- X(2)-...- X(n)= X((n+1)~1)= b=2016l.............. 2p

4. Calculati j%x unde x>0
Solutie.

2 3

‘1 ]

J.x3 dx—2_|.x2 X o ettt ettt ettt b et et e et re e b, 4p
= gﬁ —% x\ﬂ O 3p
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