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Clasa a IX-a, SOLUTII SI BAREME ORIENTATIVE

1. Sa se arate cd numarul n=1+3+5+...4+ 2015 este patratul unui numar natural.

Solutie.
1, 3,5,..,, 2015 sunt termeni consecutivi ai unei progresii aritmetice............................ 2p
a=lr=2=a,=2015=a+(N-1)-r=n=1008=.........cccceeeiiiiiiiiiiiiiiiiiin 2p

1+2015)-1008
= ( ) =10082 PALrat PEIfECt.....ccviiiiiiiieii e 3p

2.Fie a,b,xeR.
a) Demonstrati ci (a—b)a+b)=a® —b?.
b) Calculati (Xx—1)x+1)x? +1Jx* +1)-... (x*2+1) .

Solutie.

a) Demonstrarea relatiei (a—b)(a+b)=a 2 D2 e 3p

D) (X L)X 1) = X2 —Lurrierrireriieeiiesiies st 1p

G 1p

(X312 — (X522 4 1) = X0 e 2p
. .. .. . ~ . MN 1

3. Fie ABCD paralelogram, M mijlocul laturii [AB] si N e (DM ) astfel incét D2

Sa se arate ca:

) AN =AM +MD.

b) Punctele A, N, C sunt coliniare.

Solutie.

a) N 1 MN 1 AN =AM + MN = AM MDD 3p
ND 2 DM 3 3
el L A ) D ) 1

b) AN = AM +=MD == AB +=|\MA+ AD |==|AB + AD |]== AC = Punctele

3 2 3 3 3
AN, C SUNE CONNMIAIE. ..ottt e e e e be e sae e e sbeesnaeenraesnnaans 4p

4. Se considera un triunghi echilateral de latura 2 cm. Construind liniile mijlocii il impartim in 4
triunghiuri congruente. Triunghiul din mijloc il elimindm. Cele 3 triunghiuri echilaterale ramase
le impartim in acelasi mod in cate 4 triunghiuri echilaterale congruente si din nou elimin
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triunghiurile din mijloc. Repetand procedeul de 30 ori, calculati suma ariilor triunghiurilor
eliminate.

Solutie.

Primul triunghi eliminat are A, =

NN

: . . i 1
apoi pasul 2 se elimina 3 triunghiuri cu latura 3

1
= A climinate = =333 e , la pasul al treilea se elimina 9 triunghiuri cu latura —
4 4 4

29
... laal 30-leapas A, .jiminate = (%) L 3p
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