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OLIMPIADA NAŢIONALĂ DE MATEMATICĂ 

ETAPA LOCALĂ, 21 FEBRUARIE 2016 

CLASA A IX-A, SOLUŢII ŞI BAREME ORIENTATIVE 
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orice n . Prin  x  s-a notat partea întreagă a numărului real x. 

Nicolae Stănică, Brăila 

Soluţie. 
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Din (1) şi (2) rezultă concluzia ……………………………………………………….…..…1p 

 

 2. Determinaţi formula termenului general al şirului  
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        Adela Dimov, Brăila 

Soluţie. 

Dacă 2n  , rezultă ecuația   4 3 3 2

1 1 1 1 1 1 19 14 9 14 0 2 9 4 8 7 0a a a a a a a          , care 

are unica soluție pozitivă 1 2a  …………………………………….………………………2p 
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          Presupunem 1 2 12, 3,..., na a a n    și demonstrăm 1na n   ……………………1p
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Deci 1,  1na n n    ……………………………………………………………………….1p 

4.  Fie triunghiul ABC  cu AB AC  și   ,M AB   N AC  astfel încât ,AMN ACB  

iar , ,E F P  sunt mijloacele segmentelor  ,BM   CN  și respectiv  .EF  Să se demonstreze 

că , ,M P C  sunt coliniare dacă și numai dacă  
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Marius Damian, Brăila 

Soluţie. 
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Astfel, , ,M P C  sunt coliniare dacă și numai dacă există 0   astfel încât .CP CM   

Ultima egalitate se scrie echivalent:  
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Cum vectorii AB  și AC  sunt necoliniari, obținem echivalent 
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Eliminând   avem: 
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4. Determinaţi valoarea maximă a numărului natural n  pentru care 
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Carmen şi Viorel Botea, G.M. 

Soluţia 1. 
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Soluţia 2. 

Vom utiliza Lifting The Exponent Lemma (LTE) a lui Amir Hossein Parvardi (2011). 

Notăm  pv n   exponentul numărului prim p din descompunerea în factori primi a lui n. 

Teoremă: Dacă ,x y  şi ,n  atunci        2 2 2 2 1n nv x y v x y v x y v n       ..3p 

Obţinem         88 88
2 2 2 217 1 17 1 17 1 88 1 4 1 3 1 7v v v v            ……………4p 

 

 


