OLIMPIADA DE MATEMATICA
ETAPA A II-A, JUD. HARGHITA , 27 FEBRUARIE 2016
REZOLVARI - CLASA A VI-A

Se acorda 1 punct din oficiu pentru fiecare problema.

Varianta 2

1. Sa se demonstreze ca pentru orice numar natural n
a) numarul N =7"-9" +21"".3" —-9.63" este divizibil cu 13;
b) numdrul a=8"-5"""+1 nu este prim.

Rezolvare

a) N=7"-9"+21".3"—0.63" =7"-3% + 3" 7M. 3" —32.7".3% = s 3p
7 B2 (L 3+ 7= 3%) = oo e 2p
2 77032V 03 e 1p

D) @ =850 £ L= 2% BT B Lo e 1p
210% B oot 1p

— suma cifrelor lui a este 6 = a:3 deci a NU €Ste PIIM .....coovvvvereriririr e, 1p

2. Aflati numerele naturale a si b stiind ca [a,b] este de 15 ori mai mare decat (a,b) si 5a + 3b = 150.
Am notat cu [a,b | cel mai mic multiplu comun si cu (a,b) cel mai mare divizor comun al numerelor a gi b.

Rezolvare

T R o B LT 0 - EC o F 1 YT 3p
Fie @=3l €S D=5K, atUNCI =>4+ K =00 ...eoiiiiiieii ettt s e st e e s st e e e bt e s s bt e e s ebenesaneas 3p
Se obtine doua solutii:

A =3, D =451 @ =15, D =25 .. it 3p

3. Determinati numerele prime a,b, ¢ pentru care are loc egalitatea 2a+3b+6c +6¢° =348!

Rezolvare

284304 BC+BC7 =348 0D =2 ettt 2p
Inlocuind, se obtine 2a+6C+6C° =342 =a+3C+3C° =171=8=3 .cecsccsreireereerreeeeceeeeeee e 25p
Inlocuind, se obting =>3C+3C% =168=5C+C? =56 ...ovvrveireieeeeeieieeecesie s 25p
T C(L4C) =56 =5 C = 7 et b bRt bt bbb n e 2p

4. Un numar natural de trei cifre format din trei cifre distincte este de cinci ori mai mare decat produsul
cifrelor sale. Care este acest numar?

Rezolvare

Conform ipotezei abc=5-a-b-c. Dacd una dintre cifrela a,b,c arfipar, atunci =0 ...ccececivcinnenns 2p
Ar rezulta ab0=0. = a, b, c sunt cifre impare, deci C=5 ....ccccviiiniiiniiicc e 3p
AD5 =250 =505 25 25D =7 oooooeeeeeee e 3p
AT5=175-@=0 A= oo s 1p
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Se acorda 1 punct din oficiu pentru fiecare problema.

5.1n jurul unui punct O se construiesc n unghiuri, primul avand masura x°, al doilea (2x)°, al treilea (3x)°, si

asa mai departe, al n-lea avand masura 120° (n,x e N*)

a) Determinati numdarul unghiurilor construite in jurul punctului O;
b) Calculati masura penultimului unghi construit.

Rezolvare

2) X+ 2X+3X4...4+NX =360 €S NX =120 ....oiiiiiiiiiiiieiee ettt b ettt b e et 2p
X(1+243+...4n) =360 = x.”(”;l) 380 oo eeeee oo eee e 2p
B Y T S 3p
b) X =24 = masura penultimului unghi €ste 96° ..........cccorviiiririiiirieiese e 2p




