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SUBIECTE:

2 x43
xlx+1)(x+2)(x+3)+ 2015

1.5a se calculeze f dx, x> 0.

2. Fie (G,®) un grup cu elementul neutru e si H un subgrup propriu al lui G.
i) Dacd a€ G\ H,notam aH ={ah|h e H}. Demonstratica H naH =@.
ii) Dac3 G este comutativsi a€ G \ H satisface a? =e, atunci K =H waH este subgrup al lui G.
G.M. 1986
f 4" 41
3. a) S3 se calculeze | ————dX

3+ 2"
b) Se considerd numerele reale a si b si functia continud f : R — R cu proprietatea ca

bt b
_[ f(x)dx < I f (X)dX, oricare ar fi t € (0,2). S& se arate ca af (a) =bf (b).

at a
GM 10/2014

4. Fie (A,+,®) uninel cu proprietateacd x> =X, (V)Xe A S3 searateci:
a) X+ x=0, (V)X € A sici Aeste inel comutativ;
b) daca inelul nu are divizori ai lui zero,atunci el are cel mult doua elemente.

Nota:

Toate subiectele sunt obligatorii
Fiecare subiect este notat cu 7 puncte
Timp de lucru 3 ore.

B-dul Eroilor nr. 4-6, Str. General Berthelot nr. 28-30,
Pitesti, Jud. Arges, Sector 1, 010168, Bucuresti

+40 (0)248 218 319 Tel: 40 (0)21 405 57 06
Fax: +40 (0)248 219 743 Fax: +40(0)21 310 3205

www._isjarges.ro| www.edu.ro



INSPECTORATUL SCOLAR
JUDETEAN ARGES

MINISTERUL EDUCATIEI SI
CERCETARII STIINTIFICE

Olimpiada Nationala de Matematica- etapa Locala
15 februarie 2015-PITESTI

Clasa a Xll-a
BAREM de CORECTARE si NOTARE:
2x+3 2 x+3
1. [ = f dX=f dx-------- 2p
x{x+1)(x+2)(x+3)+2015 [x(x+3)][(x+1)(x+2)]+2015

[ [ 2 x+3 I 2 x+3 o "

x(x+3)][(x+1)(x+2)]+2015 o (22 +3x+1)2 + 2014

(x2+3x+1)’
=f 2 2 dx 2p
(x* +3x+1)* + 2014
Finalizare 1p
2. i) 3p
K nevida 1p ; K parte stabila 2p
Simetricul oricarui element din K este in K 1p
3In2
3. a) Obtinerea rezultatului | :? prin orice metoda corecta 4p
b) Dacd a=b, atunci egalitatea este evidenta.Daca nu, atunci se
bt
considera functiei g :(0;2) >R 2 8(t) = J. f (X)dX
at 1p
g(t)<g(1) (V) t €(0;2),deci t=1 este punct de maxim global al lui g 1p
Aplicarea teoremei lui Fermat si finalizare 1p
4.a) i)x+x=0 (V)x EA 2p
ii) A inel comutativ (se face trecerea x->x+y in egalitatea din enunt, se obtine xy= -yx (V)x,y EA
si se aplica i)- 2p
2 2 _ .2 2
b) xy(x+y)=X "V +x¥~ = XY + X"V =xy(x+y) =0 (V) x,y€ A 1p
y=1:x(x+1)=0 (V)x€EA si A n-are divizori ai lui zero 1p
deci card (A)< 2 1p
Nota:

Orice alta solutie corecta se puncteaza corespunzator.
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