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SUBIECTUL 1

. 1} 3 1 3 ... <
a) Fiexy €R, x——‘SE, ‘y—E SE.Stnndca J2=x)(y+1) +/(2-y)(x+1) =3,

2

arataticax +y=1.

b) Sedaunumerelea=1++v2 +v22++23 +...+/22015 g
b=-1++2 -V22++23 -..+V22015 Aritati ci C=%+E este numar natural.

a
SUBIECTUL 2
Aflati cardinalul multimii:
A= b e — e — e = B At EC)
prof. Nicolae Jurubita
SUBIECTUL 3

Fie patratele ABCD si ABEF cu AB = Im, astfel incat EC = J2m. Se considerd cercul C(O,r),
circumscris patrulaterului CDFE si se traseaza diametrul cercului HI, H,le C(O,r), HILCD si
OINCD={M}. Daca HGL(ABC) si IQL(ABC), unde G,Qe(ABC), sa se determine lungimea razei =~ si
aria poligonului AGBCQD.

prof Mihai Pirvu

SUBIECTUL 4
Fie triunghiul echilateral ABC si punctele M,N,D astfel incat ME(AB), NE(AC), D&(ABC) si AM =CN

=~BC iar AD L(ABC). Ardtati ci BN.LPD unde {P}=NBNMC.

Nota:

Timp de lucru: 3 ore.

Toate subiectele sunt obligatorii.
Fiecare subiect se noteaza de la 0 la 7.
Nu se acorda puncte din oficiu.
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Clasa a VIll-a
Barem de corectare si notare

SUBIECTUL 1
a) |x—;|<i=-1<x<222-x20x+120

ly=2]=35-1<y<252-y 20,y + 12 0o 1p

. . .. - 2—-x+y+1 2—-y+x+1
Din inegalitatea mediilor rezulta \/(2 - X)(y +1) + \/(2 - y)(X +1) s——t—;
S e e S 1p

2 2
Egalitateaare locpentru2 —x =y + 1,2 —y=x+1=2x+y=1oriiinnnnnn. 1p
b) a=1+V2 +V2Z+V23+...+V22005 | 2 = v2a =2 + V22 + /23 +...+V/22015 +,/22016
. . 21008_1
Scadem cele doua relatii si obtinem: a = TR s 1p
b=-1+v2Z -V22+V/23+... V22005 | (—/2) = -bV2=v2 -V22+V/23+...+V/22015.,/22016
Scadem cele doua relatii si obtinem b = i 1p
2 ) VZ2+1

2= (V24 1), 2= (V2= 1) oo 1p
=0 oo 1p
b a
SUBIECTUL 2
Rationalizand obtinem a(1++v2 —+v3) —b(v3 - 1) —c(2 +2vV2 — 2v/3)=-3V2........... 3p
(@a+b—=2¢)=V3(@+b—=2¢)+vV2(a=2¢) = =3V 1p
(@+b—=20)(1=V3) +V2(@ = 26) = =3V2oiririe s 1p

a+b—-2c=0sia—2c=-3=>b=3

2c=a+3,a0impar, @ € {1,3,5,7} oot
Strudierea cazurilor si aflarea A = {132,534,735,936} si

card A =4.......... 1p

SUBIECTUL 3

Dacéd ABCD si ABEF sunt patrate cu AB=1m = AB=EF=CD
Im, AB || EF || CD i ABL(BCE). (1) .cccoooeovireiiiiienne 1p

Deoarece BE = BC=1msi EC = \/Em ,atunci BELBC (2)
Din (1) si (2) rezulta CDFE dreptunghi, deci exista ¢{O,"), astfel

incatCF N DE = {O} si m% DE. (3).evoirivnn. 1p

Se calculeaza DE=\/§ si din (3), rezulta ﬂ% Mo 1p

Fie HILCD si OINCD={M} si cum H,I€ C(O,r"), atunci HE(MO,
V3o

astfel incat HlI= DE=~/3m si OH= Ol =7m , lar

CM :MD:%m. [ Y 1p

Notam HI nEF = {P} si cum HILCD, CDFE dreptunghi si (4), atunci EP = PF :%m.

Fie G, N, si Q proiectiile punctelor H, P si respectiv [ pe planul (ABC). e 1p

Se demonstreza ca Ne(GM) si Q€(NM, astfel incat pe mediatoarea MN a segmentului [CD] se pot determina

—\/g_\/im 1
22 ettt e e renes p
2+\/5 )

Se justifica natura poligonului si se calculeaza aria cerutd adicd, Aacscop= 2 m. 1p

NM =1msi GN = MQ =




SUBIECTUL 4

Demonsteazd cd AAMCE= ACNB......cooiiiii s 1p
m(ACM)=m(NBC)=x° si m(BPC)=120°

M(BPC)= MMPN)Z120%.......coeeeeeeeeieeeeeeeeeeeeeeesesesesees s ese s 1p
m(MAN)+ m(MPN)=180°=> AMPN patrulater inscriptibil,.............c.ccccoovurrrrnnee. 1p
AM =%, mM(A)=60° =>AAMN dreptunghic i M...........cccoeurerreeereerrsreseseresnnenn, 1p
AMN = APNZSAPLPN....oooioeoeeeeeeeeeeeeee ettt en st annaned 1p
DiNT.3 L=SDPLBN..c ittt ettt ette e etee e 2p

Nota : Orice alta solutie corecta, diferita de cea din barem, va primi punctaj maxim



