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Solutii si Bareme Clasa a 12-a

Subiectul 1. Calculati | ‘21de
~ X

Solutie: Prin schimbare de variabila t=-X si notand cu A integrala data, avem :

A:j_lmdx:— 2%(Hl)dt:—Int-arct(t+1)|2+ ’ > e 2p
2 X 1 t Loit? 42t +2
Daca B= Zzln—tdt, prinng,tzg obtinem
L7+ 2t+2 t p
2 Int 2 In2-Inp 2 In2
= = dp=In2-artg(p+1)| —B=B=—/{(arctg3—arct2) ................. 3
L2 4+2t+2 1 pP4+2p+2 P 9(p+1); 2 (arctg ) P
- In2 In2 3+2 V4
Finalizare cu A=———(arctg3+arctg2)=———(arctg———)==IN2 ..o 2
- (arctg3-+arctgd) === (arctg — =) = ¢ p
. COS X
Subiectul 2. Calculati | = | ————=dx
’ I \J2+sin2x
sin x
Solutie: NOtAM J = | — =X ettt ettt be e 1
| j\/2+sin 2X P
Avem J—I:Ismx__cosxdx:j smx—_cosx dx=—j (sin X+ cos x) dx de unde
J2 +sin 2x J1+1+2sin xcos X J1+ (5in X+ cos X)?
Deci J-1 =—In‘sinx+cosx+\/2+sin2x‘+C ......................................................................................... 3p
Sin X+ COS X sin X+ COS X (sin x—cos x)’
Analog J + | = | ———=dx = dx = dx
J J‘\/2+sin 2X I\/3—(1—25in X COS X) I\/3_(sin X —C0S X)*
. . sin X —Cos X
DeCi J + 1 =aICSIN| —— [+ C e 2
( NE j i
Finalizare cu rezultatul pentru | = %(arcsin(W}r In ‘sin X+C0SX++/2+sin 2xU+C ............... 1p
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Subiectul 3. Se considera legea de compozitie «*” definitd pe multimea numerelor reale prin

i bxdx, azb

a*b=<b-a’a . Sa se arate ca legea nu este asociativa dar este comutativa pe R.
a,a=b
1 b 1 x| a+b
Solutie: I XOX = o | S o e 2p
b—a’a b-a 2| 2

. a+b .

Deci a*b :T’ pentru orice a,b nUMere reale ... 2p

Pentru justificarea * neasociativa (a*b)*c = a+b4+ 2 # 2a +4b e *O*C) v, 2p

. + + .
Comutativitatea a*b = aTb = b_2a =b*a, pentru orice numere a,b reale............c..cco.... 1p

Subiectul 4. Aratati ca grupurile (Ql,-) respectiv (R;,-) nu pot fi izomorfe.

Solutie: Presupunem prin Reducere la Absurd ca exista o functie cu proprietatea de a fi izomorfism

f :(Q;,-) — (R;,-), bijectivacu f(Xy) = T(X) T(Y) oo 1p
Cum existi a dinR, cuf(2)=a, existisib din R, cub?=a ..ooowcooorrereimerrereieereeeessneere 2p
Din proprietatile izomorfismului exista x din Qi CUT(X) =D 1p
Deci f2(X)=F(X)- F(X) = F(X)=0% == F(2) oo 2p

Finalizare din f bijectivd vom avea X2 =2 cu X rational ceea ce reprezinti o contradictie



