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IX. Osztaly

1 Tétel

(3p) a) Legyen E(X)= vxZ—4x +4+vx2—2x + 1 —vx? — 18x + 81 kifejezés, ahol xe [1,2].

Hatarozzatok meg E(X) legkisebb és legnagyobb értékét .
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(4p) b) Adottaz & = = T Tt valos szam . Oldjatok meg az egész szamok halmazan

1
az [%] = 2024[N] egyenletet, ahol [t] a t szdm egész részét jelenti.

2 Tétel

2c?

Igazoljatok, hogy ha ab+bc+ac = abc, akkor g + 2

c+a i+

=9va, b o> 0,

3 Tétel

(4p)a)Bizonyitsatok be a kovetkezd egyenldséget:
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(3p) b) Legyen (a,),.; egy szamtani haladvany, melynek tagjai természetes szamok tgy, hogy
a, = 1. Igazoljatok, hogy létezik k& > 1 Ggy, hogy a, négyzetszdm legyen és a szdmtani haladvany
végtelen tagot tartalmaz, amelyek négyzetszamok.

4 Tétel

Legyen ABCD egy konvex négyszog, {0} = AC N BD.

(5p) a) Igazoljatok, hogy az AOB, BOC, COD és DOA haromszogek sulypontjai egy paralelogrammat
hataroznak meg.

(2p) b) Bizonyitsatok be, hogy az O ponta G,G,G,G, paralelogramma kozéppontja akkor és csakis
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akkor, ha fennall az 6A+ O—>B+ OC+0D= 6 Osszefiiggés.

Munkaido:3 ora.

Minden tétel 7 pontot ér.
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