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Subiectul 1
Aflati cate cifre au urmatoarele numere naturale:

a) a=>510152025...725730735...200020052010;

b) b=3%.8%.7%. 25122,

Solutie:
a) Avem: un numar de o cifra
(95 —5):5=18numere de 2 CIfre .......cccooeeiieieiiieie e 1p
(995 —95): 5 = 180 numere de 3 cifre
(2010 —995):5 = 203 numere de 4 Cifre ..., 1p
DeCi @ are 1389 de CITIE.......ociie e e e 1p
b) b=37-8%-7%-25%
b= 3% 2 T B e —————————— 1p
h=212.5.2243, 5243
b= 2205 - 1025 e 2p
b= 2205000...000
da 243 ori
DECH b Are 247 CITIE. vttt ene s 1p

Subiectul 2
a) Ardtati cd a = [(28- 22)7: (25)%3]%3 + 13° + (5- 5% 5%)7: 2521 + 28" nu este pitrat perfect.
b) Aflati cel mai mic numar natural nenul b astfel incat a - b sa fie cub perfect, unde
l1+a+3a+5a+-+9%9 + 1999 = 2a + 4a + 6a + -+ 100a

Solutie
a) a=(2'%:2'%¥)> + 1+ 5%:5% +2
a=2"%4+141+2

0= 2008 e 2p
U(a) =U(2'% +4)=38

DeCi @ N eSte PALrat PEITECt.......oiviiiiiiiiieieie e 1p
b)

2000+ a(143+54--499)=2a(1+2+4+3+--4+50)

2000+ 2500 a = 2550 @ = @ = 40..ccccveeeeeeieeieee e 2p
A D =405 = 235 B e e 1p
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Deci cea mai micd valoare pe care o poate lua b astfel incat 2% - 5 - b si fie cub perfect este
B = B2 2. bbbttt 1p

Subiectul 3

Un numadr natural de trei cifre impartit la rasturnatul sau da catul 2 si restul 100, iar diferenta dintre
cifra sutelor si cea a unitatilor este 4. Aflati numarul.

Solutie:

abc: cha =2rest 100 = abc =2 cha + 100...vviiieeceeee s 1p
100a+ 10b+ c = 2(100c + 10b +a) + 100....ciiiiiii e, 1p
100a + 10b + ¢ = 200¢ + 200 + 26+ 100, 1p
a—c=4=a=c+ 4

= 101c + 4004 10b = 202¢ 4+ 20D 4+ 108...iiiiiiiicicr e, 1p
= 101c + 105 = 292 = B0 = 292uuiiiiieeeeeeeeeeeeeeeeeeeee et 1p
S5 B =0, € 2 eoeeeeeeeee ettt ettt e ettt e et en e renee 1p

= a=c+4d=—=a=6

Deci numarul cautat €5t 692.......ccuuiiiiiiiiiiiiie it 1p

Subiectul 4

Paginile unei carti sunt numerotate de la 1 la 336. Din aceasta carte se rup la intamplare 111 foi.
Aratati ca:

a) Suma numerelor de pe foile ramase nu se imparte exact la 10.

b) Produsul numerelor de pe foile ramase se imparte exact la 3.

Solutie:

a) Tn total cartea are 336:2=168 TO...........ccovieviieeeieieeeeeeeeee s, 1p
Numarul foilor ramase este 168 - 111=57.......ccccooiiiiiiiieiieie e 1p
Suma numerelor folosite pentru numerotarea unei foi este un numar impat. ............. 1p
Astfel, avem o suma de 57 de numere impare, care este un numar impar, deci nu se imparte exact la
10 (care este NUMAL PAT). ...veerveereerreeree e e 1p

b) In sirul 1;2;3;...336 avem exact 112 numere care se impart la 3
(T P T T T T 0 s ) IO 1p
Deoarece rupem 111 pagini, raimane o pagina al carei numar se imparte cu 3............ 1p

Produsul numerelor de pe foile ramase va avea forma 3 - k, k numar natural, deci se imparte exact
oL TR 1p
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