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Clasaa VI -a
Problema 1.

a) Fied, = {a € N| a are exact k divizori, a <10 -k}, k€N, k = 2.
Determinati card (4, U A; UA,)
b) Determinati card(B), unde B = {E\ 208 _ pbc — EE}.
Solutie si barem:

a) k =2 = aare exact doi divizori = a - prim si & = 20, deci,

A, =1{2,3,57,11,13,17,19} 1p
k = 3 = a are exact trei divizori = a este patrat perfect al unui numar prim si a < 3, deci
A, ={2%,3%,5%} 1p

k = 4 = a are exact patru divizori = a este produsul a doua numere prime diferite si a = 40 deci
A,=1{2-32-52-7, 2-11,2-13,2-17,2-19,3-5,3-7,3-11,3-13,5- 7} 1p

A, NA;NA, =0, card(d, U A3 UA,) = cardA, + cardA; + cardd, =8+3+12=23 1p

ab _ 4B _ 4aE ab - obe
by 2% — 277 =2% = 2% > ok =azb 1p
Enb_zbczznc = Eﬁb_znczzbc = b>¢
(275 — 27 ). 2% =25¢ .25 & 207 BC= T B4 S ar=bc sa=b X
278 — 286 =28 &2 =20 o g=c+1 g
Deci 4 = {110, 221, 332,..., 998} sidecicard(B) =9 1p

Problema 2.

20n+7

Aratati ca fractia este ireductibila, pentru orice numar natural =.

40-n*+31-n+6
Supliment Gazeta Matematicd, nr.11/2023
Solutie si barem:

40n>+3n+6=40n*+16n+ 15n+6=8n(5n+2) +3(5n+2) = (5n+2)(8Bn + 3) 2p

20n+7 _ 20n+7

Astfe], . = - - :
40-n* +31-n+6 (5n+2).(8Bn+3)

Presupunem ca fractia este reductibila.

Fied = (20n+ 7,5n+ 2), d+ 1 =d|20n+ 7sid|5n + 2 de unde rezulta ca
dl(20n+ 7) —4 - (5n+ 2),adica d|1, absurd. (1) 2p

Fied' =(20n+7,8n+3), d #1=4d'|20n+ 7sid'|8n + 3 de unde rezulta ca
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d'|2-(20n+ 7)sid'|5- (8n + 3),adicad’|1, absurd. (2) 2p
Din (1)si (2) obtinem ca fractia este ireductibila. 1p
Problema 3.

Consideram unghiurile complementare <A0E si <B0C. Aflati masurile celor doua unghiuri

stiind cd masura unghiului determinat de bisectoarele lor interioare este de 25°.

Solutie si barem:

Fie [OM bisectoarea <A0B, [ON bisectoarea <BOC
Presupunem ca cele doud unghiuri sunt adiacente == m(<MON) = 457, fals.

Deci unghiurile nu pot fi complementare. 2p

Fara a restrange generalitate presupunem ca m(<B0A) < m(<BOC).

m(2B0A4) = 2x, m(ZBOC) = 2y == m(IMON)=y —xsix +y =45° 2p
Prin calcul obtinem y = 35°%si x = 10° 2p
Astfel, m(«B04) = 20°, m(«BoOC) = 70° 1p

Problema 4.
Semidreptele [04, [0B si[0C determina trei unghiuri in jurul punctului O.

Daca numerele naturale pare a si b reprezinta masurile a doua dintre cele trei unghiuri si
[a,b] = 2024 - (a,b), aflati masurile celor trei unghiuri.

Solutie si barem:
Notam (a,b) =d.Atuncia =d-xsib=d-v cu(x,y) = 1. 1p
Cum [a,b] - (a,b) =a-b, obtinemx - y = 2024 1p

Cum 2024 = 2% - 11- 23 si (x, ¥) = 1 atunci x si y pot fi:

x =28 saux:ll Saux=23 2
y = 2535y = 1845 |y = 83 P

a+b <360 =:-d-(x+_1_.rj=:350}:} < 180 X
a, b sunt pare = d = par Ty P
fx=23 . e .
Deci {1-’ _gg 5 d = 2,adicda =46, b = 176. 1p
Cele trei unghiuri au masurile 46°,176° si 138" 1p

Inspectoratul Scolar Judetean Neamt
Piatra Neamt, jud. Neamt, str. Lt. Draghiescu, Nr. 4A
tel. 0233/214860, fax 0233/215807, e-mail: office@isjneamt.ro



